Allitjuk, hogy az ab = cd feltételb6l kovetkezik, hogy léteznek olyan p, g, r, s pozitiv egész szamok, hogy a = pq,
b=rs, c=présd= qs. Ebb6l mér koézvetleniil adédik a bizonyitando allitas, nemcsak 1984, hanem tetszéleges k > 1
egész kitevs esetén. Ekkor ugyanis

af +0F + ¥+ d¥ = (pg)* + (rs)" + (pr)* + (q8)F = (p" + s") (" + "),

és mivel a kapott szorzat mindkét tényez&je legalabb 2, a négytagi Osszeg valoban Osszetett szam.

A felhasznélt allitds — az Ggynevezett négyszam-tétel — a kovetkezSképpen igazolhatd. Jelolje a és ¢ legnagyobb
kozos osztojat p. Ekkor relativ prim g és r természetes szamokra a = pq, ¢ = pr. S mivel pgb = ab = c¢d = prd, p-vel
egyszerisitve

(1) gb=rd

adodik. (1) jobb oldalan allo szorzat g-nak tobbszorose, ugyanakkor r-nek és g-nak nincs kdzos primosztoja. Igy ¢
sziikségképpen osztoja a masik tényezének, d-nek, vagyis d/q = b/r egész szam. Ezt valasztva s-nek, b = rs és d = gs,
amivel allitasunk bizonyitasat befejeztiik.

Megjegyzés. A négyszam-tétel fenti bizonyitasaban felhasznéaltuk azt a szdmelmélet alaptételének nevezett allitast,
mely szerint minden természetes szam egyértelmien bonthaté primszamok szorzatara. A négyszam-tétel érdekessége,
hogy adhato réa olyan bizonyitas is, amelyik nem hasznalja fel a szimelmélet alaptételét.



