A kocka éleinek felez6 merdleges sikjai (6sszesen 3 db egymasra paronként merdéleges sik) a kocka koré irt gémb
felszinét 8 egybevagd gombharomszdgre bontjak. Ezen gdmbharomszogek oldalai egyenléek, mert minden oldal hossza
megegyezik egy gombi f6kor negyedével. Konnyen lathato, hogy a kocka csicsai éppen ezeknek a gémbhéromszogek-
nek a kozéppontjai, vagyis az egyes gobmbharomszogek csticsait a szemkozti oldalak felezGpontjaval 6sszekots f6korok
metszéspontjai. Az, hogy e harom f6kor gdbmbharomszdgeinkben egy ponton megy at, abbol kovetkezik, hogy koziiliik
barmely kettének a metszéspontja a gombhiromszog mindharom csticsatol egyenls tavolsagra van.

Ezek alapjan feladatunk az, hogy a gémbon kijeloljiink 3 egymésra paronként meréleges f6kort, amelyek meghaté-
rozzak a 8 egybevigd gdmbharomszoget, majd megszerkessziik a gombharomszogek kozéppontjait. Ezek a kozéppontok
egy kocka cstcsai lesznek, mert a gdmbharomszogek egybevagosaga miatt az egy félgdmbdn levs 4 gdmbhéaromszog a
felgomb tengelye koriili 90°-os forgatasokkal egyméasba vihets, tehat kbzéppontjaik egy négyzet csicsait alkotjak. Mivel
ez barmely egy félgdbmbon levs négyesre igaz, ezért a 8 kézéppont egy olyan hatlapi konvex test 8 cstcsa, amelynek
minden lapja négyzet. Ilyen test pedig csak egy van, a kocka.

A szerkesztés menete ezek utan a kovetkezs. Megrajzolunk egy tetszéleges ki f6kort, és a 0°, 90°, 180°, ill. a 270°-os
beosztasok mentén kijeloljiik az A, B és a veliik atellenes A™, B* pontokat. Az AA* és a BB* igy a gomb meréleges
atmeérsi. A B és a B* pontokon &t folvesziink egy, az el6z6t6l kiilonbozé k) fokort, és e mentén addig forgatjuk a sapkat,
amig a 0°-o0s beosztdas a B pontba esik. A 180°-0s beosztés ekkor a B* pontban van, a 90° és a 270°-0s beosztasok
pedig egyenl tavolsagra vannak az atellenes B és B* pontoktol (1. abra). Az ezekben folvett C, ill. C* pontok tehat
rajta vannak az A-n és A*-on athalad6, BB*-ra merdleges ko f6koron, amelynek Sy sikja igy merdleges a ky f6kor Sy
sikjara.
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Nlessziikk most a ko f6korre a sapkat ugy, hogy a 0°-os beosztas az A pontban legyen (ekkor persze a 180°-os
osztasvonal A*-ra esik). A 90° és a 270°-0s beosztasokban kijelolt D és D™ pontok benne vannak az AA* atmeéré felezs
merGleges sikjaban. A B, D, B*, D* pontok tehat egy ks f6korén vannak (2. abra), amelynek S5 sikja barmely, az
AA* atmér6n atmend sikra, igy az Si-re és az So-re is merGleges.

Végiil a nyolc egybevagd gombharomszog oldalait a fokbeosztas segitségével megfelezziik, majd a felezGpontokat a
szemkozti csticesal Osszekdtve — azaz megrajzolva a szoban forgd pontokon atmend f6kort — megkapjuk a gémbharom-
szogek kozéppontjait, amelyek a fentiek szerint valoban egy kocka cstcsai.

Megjegyzések. 1. A 8 darab gbmbharomszog kézéppontjanak szerkesztéséhez elegends 4 {6kort megrajzolnunk, mert
példaul a 2.abran lathaté ABD, ABD*, A*B*D és A* B* D* gombharomszogek AB, illetve A* B* oldalat felez6 f6korok
egybeesnek.

2. A sapka peremén adott beosztasbol kizarolag a 0°, 45°, 90°, 180° és a 270°-os osztopontokra volt sziikségiink
(a 45°-0s beosztast a gdbmbharomszogek oldalanak megfelezésekor kell hasznalnunk).



