Jeloljiik a nagyitas utdn kapott hdromszog cstucsait rendre K, L, M-mel, ahol K a P-vel szemkozti cstcs. Tudjuk,

hogy az ABC haromszog az RQ P haromszog S stlypontjabol —3 aranyu kicsinyitéssel jott 1étre, azaz e két hdromszog
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sulypontja megegyezik. Jelolje a PB stlyvonal és AC oldal metszéspontjat P;, ekkor PP, = §PB, PS = §PB’
ahonnan PS = 4P S. Az LM szakasz metszi a PP szakaszt, és igy a PQR haromszog PA, PC oldalszakaszait is.
Ez pedig azt jelenti, hogy a Dy Dy FEq EoFy Fy valodi (konvex) hatszog. Ha viszont k < 1, akkor a K LM képharomszog
kisebb, mint az eredeti ABC haromszog; ha pedig k > 4, akkor a képharomszog tartalmazza a PQR haromszoget, a
megfelel§ oldalak nem metszik egymést, nem jon létre hatszog.
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1. dbra

Legyen tehat 1 < k < 4, és jeloljiikk a PPy és Dy Fs szakaszok metszéspontjat Py-vel. Az ABC és M K L haromszogek
hasonlésaga miatt
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A PD 1 Fy, F1EsR, DoQFE; haromszogek mindegyike hasonld a PQ R haromszéghoz, és a hasonlosag aranya PB =
3-BS=3-(2-PS) alapjan
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mindhéarom esetben. A kis haromszogek tehat egybevagoak, teriiletiik a PQR haromszog teriiletének \2-szerese.
Jeloljiik a PQR haromszog teriiletét T-vel. A hatszog teriiletét ugy kaphatjuk meg, hogy T-bél kivonjuk a 3 kis
haromszog teriiletének dsszegét. Ennek kell kétszer akkoranak lennie, mint az ABC haromszog teriilete. Am az ABC
haromszog teriilete 7'/4, ezért a kovetkezs Osszefiiggésnek kell fennallnia: T — 3M\*T = T/2, azaz A\* = 1/6. A ) helyébe
az (1) szerinti (4 — k)/6-ot helyettesitve (4 — k)2 = 6, amit az 1 < k < 4 feltétel mellett csak a k = 4 — v/6 érték elegit
ki.
Igy k értéke csak 4 — v/6 lehet. Ha k-t ennyinek valasztjuk, (1) alapjan az egybevagd PDiF,, FiEsR, DyQE,
haromszodgek a PQR haromszogh6l A =
= \/6/ 6 ardnyu kicsinyitéssel jonnek létre, tehat a hatszog teriilete
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valoban megegyezik az ABC haromszog teriiletének kétszeresével.

Megjegyzések. 1. A feltételként kapott (4 — k)? = 6 egyenletet a k = 4 — /6 értéken kiviil a k = 4 4+ /6 is kielégiti.
Mi lehet ennek a mésodik megoldasnak a geometriai jelentése? Az ABC haromszdget (4 + v/6)-szorosara kinagyitva,
a kapott M KL haromszog oldalai nem metszik a PQR haromszog oldalszakaszait, hanem csak oldalegyeneseit. A
keletkezett Dy Do FEy EoFy Fs idom hurkolt” hatszog. Ha ennek ,teriiletét” dgy definidljuk, hogy a PQR haromszog
teriiletébdl levonjuk a vonalkizott ,,hurkok” teriiletét, akkor erre a hatszogre is teljesiil, hogy ,teriilete” kétszerese az
ABC haromszog teriiletének (2. abra).
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2. A maximalis pontszamot azok kaptak meg, akik azt is indokoltak, hogy a (4 — k)? = 6 egyenlet megoldasaként
ad6do k = 4— /6 miért megoldasa a feladatnak is (és nemcsak ennek az egyenletnek), illetve hogy a masik, k = 4+ V6
miért nem megoldas.



