I. megoldas. Az ABC héaromszog derékszogi, a derékszog a C cstucsnal van, vagyis AC 1 BC. Ez, valamint
OM 1 BC miatt OM||AC, s mivel O felezi AB-t, OM az ABC haromszog kbzépvonala. Igy AC =20M.
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Az ABC derékszogi haromszog AC befogojara felirhatjuk az ismert befogotételt. Az AD = x jelolés mellett,
felhasznalva az el6z6 Osszefiiggéseket

2-OM = AC =VAD-AB = \/AD - (AD + DB) = \/z(z + 3 - OM).
Innen rendezés utéan az
22 +4+3-OMz—4-OM?* =0

maéasodfoki egyenlethez jutunk. Az egyenlet gyokei 21 = OM, x9 = —4 - OM, koziiliik nyilvan csak a pozitiv értékiit
kell figyelembe venniink. Az ABC' haromszogben tehat AB = AD+ DB =40M, innen AB =2- AC. Az ABC tehat
olyan derékszogl haromszog, melyben az atfogd kétszerese a B cstccsal szemkozti befogénak, amibél kovetkezik, hogy
ABC< = 30°.

II. megoldas. Rogzitsiik a kor AB atmérdjét. Inditsuk el a C pontot az A-bdl, és fusson C' a kor keriiletén egészen
B-ig. Menet kozben C egyre tavolodik A-tol — vagyis az AC = 2 - OM téavolsag egyre né —, C-nek az AB-re es6 D
vetiilete pedig kozeledik B-hez — vagyis DB allandoan csokken. Ezek szerint az OM /DB hanyados szamlaloja nd,
nevezGje csokken, tehat a tort értéke C' mozgasa kozben folyamatosan né. Igy C-nek legfeljebb egy olyan helyzete
lehet, amikor az OM /DB hanyados értéke 1/3.

Azt k6nnyt latni, hogy ha ABC'< = 30°, akkor OM /DB = 1/3. Valéban, OM/DB = (OM/MB) - (MB/DB) és
OBM< = CBD< = 30° esetén
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Az OM/DB hanyados értéke C-nek semmilyen mas helyzetében nem lehet 1/3, tehat DB = 3 - OM esetén
ABC< = 30°, amivel a feladat kérdésére valaszoltunk.



