Legyen a négyzet oldala egységnyi, az egyik kor ki, és érintse ez ko-t és ks-at. Ekkor ko érinti ki-et, és k3 és ky
koziil még egyet. Ez nem lehet k3, mivel ekkor &y, ko és k3 paronként érintenék egymast, és ks barmelyiket is érintené
ky, ko, k3 koziil, az a tobbi korok koziil harmat (és nem kett6t) érintene. Igy ko csak ki-et és ky-et érintheti. Hasonléan
lathato, hogy k4 a ke-n kiviil csak ks-at érintheti, s k3 csak ki-et és ky-et. A feltétel szerint az érinté korok sugarai
egyenl6k, azért ky és k4 sugara egyenlé — mondjuk r, tovabba ks és ks sugara is egyenls — R.

Semelyik kor nem érintheti a négyzet szemben fekvs oldalait, hiszen a négyzetbe még egy ugyanakkora sugari
kornek el kell fernie. Igy a korok két-két szomszédos oldalt érintenek, kozéppontjaik a négyzet atloin helyezkednek el.
Az is vilagos, hogy egyik sem érintheti beliilrél a mésikat, tehét a négy kor a négyzet négy sarkaban ,,il”.

Tegyiik fel elGszor, hogy az r sugaru ky és k4 a négyzet szomszédos sarkaiban van. Mivel ky és k4 nem metszheti
egymast, s6t nem is érintheti, r kisebb, mint a négyzet oldaldnak negyede, azaz 1/4. Hasonloan ko és ks sugara is
kisebb 1/4-nél, ekkor viszont k1 és ko nem érinthetné egymaést.
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1. dbra

Ezért ki és k4, valamint ko és ks is a négyzet atellenes sarkaiban van (1. abra). kq sugara legfeljebb akkora lehet,
hogy ki és k4 metszés- és érintéspont nélkiil elférjenek, vagyis hogy a k; altal az atlobol kivagott szakasz az atlo felénél
révidebb legyen:
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Ha r-et éppen (1 — v/2/2)-nek vélasztjuk, ki és ks éppen érinti egymast a négyzet kozéppontjiban. Ezekhez
talalhatok megfelels ko és ks korok (2. abra).
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2. dabra

Ha most k1 (és k4) sugarat folyamatosan csokkentjiik, a hozzajuk tartozo ke, ks korok sugara folyamatosan nd.
r = 1/4 esetben mind a négy kor sugara egyenls (3. dbra), r-et tovabb csokkentve ko és ks novekszik, s r-et addig
tudjuk cs6kkenteni, mig ko és ks ,,0ssze nem ér” a négyzet kozéppontjaban (4. abra).
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3. dbra
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4. dbra

Ebben a helyzetben k3 és ks sugara az el6bb kiszamitott R =1 — \/5/ 2, s a vastagon kihtizott derékszogti harom-
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Innen figyelembe véve, hogy r < 1, kapjuk, hogy

,,:2_\/75_ 4—2v2 =0,2105.

A ky kor sugara csak ennél nagyobb, és (1 — V/2/2)-nél kisebb lehet, 4m ezek kozott tetszoleges értéket felvehet. A ko
és ks korokre nyilvan ugyanez a helyzet. Igy a feladat kérdésére a valasz: a kérdéses korok sugarai az
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nyilt intervallum valamelyik elemével, és csak ezekkel lehetnek egyenldk.



