Legyen el6szor n > 3, és tegyiik fel, hogy az egyenlétlenségrendszer megoldhaté. Ekkor

(1) l<a <2,

(2) 2 < 2% < 3,

(3) n—2<z"?<n-1,
(4) n<z" <n+l.

(1) szerint x pozitiv, tehat (2) és (3) alapjan 2" = 2" 2 - 22 > 2(n — 2). Masfelsl (4) szerint 2" < n + 1, igy

2(n —2) < n+1, ahonnan n < 5.

Azt kaptuk, hogy ha n > 5, akkor az egyenl6tlenségrendszernek nincs megoldasa. Megmutatjuk, hogy han =1, 2, 3
vagy 4, akkor megoldhat6é. Ezt nyilvan elegendé n = 4-re igazolni, ami pontosan azt jelenti, hogy az alabbi négy
intervallum koz0s része nem iires:

L=(1;2), L=(2+V3), I3=(/3;V4), I =4 V5).

1<V2<V3<2miatt L c I;. A 2° <3% <42 <33 egyenl6tlenségsorozatbol hatodik gyokdt vonva kapjuk,
hogy I3 C I,. Allitasunk most mar kivetkezik abbol, hogy Is és I, kozos része nem iires. A 43 < 3 < 5% < 44

egyenl6tlenséglancboél 12-dik gyokot vonva
Vi < V3 < V5 < V4,

vagyis Is NIy = (\3/5, \4/5), ennek pedig példaul az 1,45 eleme.
Az egyenl6tlenségrendszer tehat az n =1, 2, 3, és 4 értékekre oldhaté meg.

Megjegyzés. Az, hogy az n > 5 esetben nincs megoldas, adodik abbol is, hogy mar a 3 < z° <4 ésaz b < 2’ < 6
egyenl6tlenségrendszernek sincs megoldasa, mert

V6 < V/3- (6% =216 < 243 = 3°).



