Azt allitjuk, hogy ha két racionéalis szam Osszege egész, akkor a két szam nem egyszertsithetd alakjaban a nevezsk
abszoluat értéke egyenld.

Valéban, ha (p1, ¢1) =1, (p2, ¢2) =1 és P + b2 egész, akkor
q1 q2

aq2|(p1- a2 +p2 - @)

Innen egyrészt ¢1|p1 - g2, vagyis (p1, ¢1) = 1 miatt g1 g2, masrészt ugyanigy g=|q1. A két nevezd koziil tehat barmelyik
osztoja a masiknak, abszolut értékiik tehat valoban egyenls.

A feltétel szerint a szamok reciprokainak Osszege is egész, igy nem egyszerisithets alakjukban a szamlalok abszolut
értéke is egyenls. Azt kaptuk, hogy a keresett két racionélis szam abszolut értéke egyenld.

Nyilvan megfelel barmely 0-t6l kiilonb6z6 racionalis szam és az ellentettje, hisz ilyenkor mindkét széban forgo
Osszeg 0.

Ha maguk a szdmok egyenlk, akkor kozos értékiiket r-rel jelolve a feltétel szerint 2r és 2/r egyarant egészek. Mivel

2/r = 4/2r, kapjuk, hogy 2r a 4-nek osztoja. Innen |r| = 2, vagy |r| = 1, vagy pedig |r| = X és lathato, hogy minden

esetben teljesiil is a feltétel.
A keresett szamparok tehat az (x,—x) alaka szampérokon kiviil — ahol z 0-t6l kiilonboz6 racionélis szam — a

(2, 2); (=2, =2); (1, 1); (=1, =1); <% %) és <—% —%)



