Ha n = 0, akkor 2" — 1 = 0 = 0%, ha pedig n = 1, akkor 2" —1 = 1 = 1*. Megmutatjuk, hogy han > 2, k > 2 és a
természetes szam, akkor a

(1) 2" —1=ad"

egyenlGség nem allhat fenn. Tegyiik fel ennek ellenkezGjét. Mivel n > 2, ezért (1) bal oldalan paratlan szam all, igy
sziikségképpen a is paratlan. Két esetet kiilonboztetiink meg aszerint, hogy k paros-e vagy paratlan.
Ha k péros, akkor a® egy paratlan egész szamnalk, a*/?-nek a négyzete. (1) mindkét oldalabol 1-et kivonva:

2" —2 = (a*?)? -1, vagyis

(2) 22"t —1) = (a®? — 1)(a*? 4+ 1)

adodik. A jobb oldalon két paros szam szorzata &4ll, mig a bal oldal masodik tényezdje az n-re vonatkozo feltevésiink
szerint paratlan, igy a bal oldal nem oszthato 4-gyel. Ez azt jelenti, hogy ebben az esetben (1) nem allhat fenn.
Ha k paratlan, akkor adjunk (1) mindkét oldalahoz 1-et. Paratlan k-ra a**1 szorzatta alakithato, tehat most

(3) M =a"+1=(a+1)(a" ' —a"2 .. —a+1).

A jobb oldali szorzat masodik tényezGje paratlan, hiszen az 6sszeg paratlan sok tagbol all és minden egyes tag paratlan.
Ez a szam osztdja a bal oldalon 4ll6 2 hatvanynak, tehat értéke csak 1 lehet. Ez azt jelenti, hogy

a* +1=(a+1)1, vagyis

a* =a.
Mivel & > 1, ebb6l a = 0 vagy a = 1 adodik, de n > 2 miatt 2" —1 > 3, vagyis paratlan k-ra sem kapunk megoldast.
Osszefoglalva, 2™ —1 csak n = 0 vagy n = 1 esetén egyenls valamely természetes szam masodik, vagy annal nagyobb
egész kitevGs hatvanyaval.



