Jeloljiik a derékszogi haromszog csucsait A, B, C-vel, a gila negyedik csucsat D-vel. Bocsassunk D-bdl merdlegest
az AB, BC, CA oldalakra és az alapsikra, a talppontok rendre E, F', G és O (1. abra).
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1. dbra

A DOE, DOF, DOG derékszogi haromszogekben az E-nél, F'-nél, G-nél taldlhatd hegyesszog az oldallapoknak az
alapsikkal bezart szoge. Tudjuk ugyanis, hogy két sik hajlasszogét a metszésvonaluk egy pontjaba a sikokon beliil allitott
merGleges egyenesek szoge méri, és példaul DE és OF is mer6leges AB-re (ez a ,harom egymasra meréleges egyenes”
néven ismert tételbdl adodik). Ezek a szogek tehat a feltétel alapjan mind S-val egyenldk, tovabba a haromszogek DO
befogoja kozos, kovetkezésképpen a DOFE, DOF, DOG haromszogek egybevagok, és igy OF = OF = OG. Az O pont
tehat az ABC haromszog beirt korének kézéppontja.

Valasszunk az AD élen egy tetsz6leges P pontot. P-ben &llitsunk mer6legest AD-re az ABD és AC'D sikokban,
messék ezek az AB, ill. AC egyeneseket a Py, ill. P, pontokban. Az ABD és ADC' sikok hajlasszoge definicié szerint
a PP, és PP, félegyenesek szoge, azaz a PP P> haromszog P csicséanal levs szog.

Ezek utan a szerkesztést a kovetkezGképpen végezhetjiik el. Felvesziink a, gula alapjdhoz hasonlo ABC derékszogi
haromszoget. Ezt megtehetjiik, hiszen az ABC haromszog egyik hegyesszoge, «, adott. Megszerkesztjiik a beirt kor O
kozéppontjat és O-nak az oldalakra es§ E, F', G vetiiletét (2. dbra).
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2. dbra

A DOF derékszogi haromszognek most mar ismerjiikk az OF befogojat és a DEO< = [ szogét. A DE = DF =
DG atfogd, mely egyuttal az oldallapok magassagvonala, konnyen szerkeszthets. Az oldallapokon a D-bdl indulo
magassagvonalak talppontjai az F, F ill. G pontok, igy az ABD és ACD oldallapok ABD' ¢s ABD" leforgatottjait
megszerkeszthetjiik Vegiil AD- n (melynek abrankon ket peldanya szerepel) tetszolegesen felvessziik 2 P pontot, azaz
AD'-n egy P és AD"-n egy pr’ pontot ugy, hogy AP = AP" legyen. Az ABD haromszogben P'-nél merdlegest
allitunk AD' -re, ez az AB oldalt P;-ben metszi; az ACD" haromszogben az AD re P’ -ben emelt merdleges AC-t
P»>-ben metszi. Vegul vessziik azt a PP Py haromszoget melynek oldalai P, Ps, P Py és P P2, ennek P-nél levs szoge
az ABD és ACD lapok szoge.

A masik két oldallap hajlasszoge hasonléan szerkeszthetd.

Az « és [ szigeknek hegyesszogeknek kell lennitik. Ezzel a megszoritassal a kérdéses gula létezik, és az (tiikrozéstol
és kozéppontos hasonlosagtol eltekintve) egyértelmd. Igy a szerkesztést mindig végre lehet hajtani, és az — kénnyen
ellenérizhetd modon — helyes eredményt ad.

Megjegyzések. 1. A megoldasban nem hasznaltuk ki, hogy a gula alaplapja derékszogi haromszog, a szerkesztés
tetsz6leges alap esetén hasonléan elvégezhetd.

2. Belathato, hogy a PP P, haromszog mlndlg egyenld szaria. A P pont megfelel6 megvalasztasaval elerheto hogy
a P; pont E-vel, a P, pedig G-vel essen egybe. Igy a szerkesztést a kovetkezSképpen is be lehet feJeznl A D' és D
pontok szerkesztese utén E-b6l AD -re, G-bol AD' -re allitunk mer6legest, a talppontok legyenek P , ill. P” (3. abra).
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3. dbra

Az FE kézépponti, EP sugara és a G kozéppont, GP' = EP sugaru korok metszéspontja P. Az ABD és ACD
lapok hajlasszoge megegyezik az EPG szoggel.



