Jeloljiik a trapéz csucsait A, B, C, D- vel ugy, hogy AB||CD és AB > CD. Az A csucs elhagyasa utan maradt
BCD haromszog magassagpontjat jelolje A ,aB elhagyasaval kapott AC'D haromszog magassagpontjat B , s igy
tovabb. Azt kell tehét igazolnunk, hogy ABCD négyszog trapéz.

ElGszor azt az esetet vizsgaljuk, mikor AB > CD Legyen az AD, BC egyenesek metszéspontja FE. Az ABE
és DCFE haromszogek hasonléak. Jelolje M; az AD" &s BC' egyenesek metszéspontjat, My pedig a CB & DA
egyenesekét, AD' 1 BE, valamint BC' L AE miatt M, az ABE haromszdg magassagpontja, hasonléan Ms a CDFE
haromszog magassagpontja. Az My, Mo es E pontok tehat egy egyenesen vannak és ez az egyenes merGleges AB-
re. Ugyancsak merélegesek AB-re az AB c’ D, CD ¢ A'B egyenesek is, mert vagy egy AB vagy egy CD alapu
haromszog magassagvonalai. Igy ezek az egyenesek parhuzamosak egymassal. Parhuzamosak egymaéassal a BM; és
C My, valamint az AM; és DM, egyenesek: az els6 kett6 az AD, a mésodik ketts pedig a BC' egyenesre mer6leges (1.
abra).

1984-03-114-1.eps

Messe a BM; magassagvonal az AB'-t C"-ben. Az M, M,B'C" négyszog szemben fekvs oldalai az el6z6ek alapjan
parhuzamosak egymassal ez a negyszog tehat paralelogramma. Hasonl6an kapJuk hogy MlMgA D" is paralelog-
ramma, ahol D" az AM;, valamint A'B metszéspontja. Kovetkezésképpen B C es A D parhuzamos és egymassal
egyenlo szakaszok (mindketten parhuzamosak és egyenlsk My Ms-nel), tehat A'B'c"D" is paralelogramma — specié-
lisan A' B ||C’ND

’ 1" =z ED
Tudjuk, hogy az EM;, DC és AC' egyenesek parhuzamosak. Igy az M, kézépponta, A = A

’ " ’ EO /
C képe C lesz. Hasonlbéan, az M; kozépponti, A = bz aranyu nagyitasban D képe D" lesz. Az AEB és DEC

aranyu nagyitasban

haromszdgek hasonlok, tehat
M,C"  ED EC MlD
M,C"  EA EB M,D"

Az els6 és utolsod tagot Gsszevetve lathatjuk, hogy azok éppen az MlC D' és MlC ‘D" haromszogek hasonlésagat
mondjék ki, ezért C'D'||C" D" .

Az el6bb viszont lattuk, hogy AIB/||C'”D”, amibél kovetkezik, hogy CIDI||A/BI, azaz a négyszog trapéz.
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Végiill ha AB = CD, akkor a trapéz paralelogramma (2. dbra). A paralelogramma koézéppontosan szimmetrikus
az atloinak metszéspontjara. Ebb6l kovetkezik, hogy az A,, B,, Cl, D magassagpontok ugyancsak szimmetrikusan
helyezkednek el az atlok metszéspontjara, de akkor ezek is paralelogrammaét hataroznak meg. Ezzel az allitast igazoltuk.



