I. megoldas. Rajzoljuk meg az ABC derékszogl héromszoget, melyben a befogok AC = 3 és BC = 4 egység
hossztak. Allitjuk, hogy a keresett kor sugara 2 egység. Ennek bizonyitasahoz nyilvan elegendé megmutatni, hogy az a
2 egység sugari kor, ami érinti az AC és BC oldalakat, egyuttal érinti az ABC haromszog koriilirt korét is. A koriilirt
kor kdzéppontja az AB oldal F felez6pontja, sugara pedig

AB _ VACT+BC?

2,5
2 2 ’

egység. k akkor és csak akkor érinti beliilrél a koriilirt kort, ha a két kor kozéppontjanak tavolsdga 2,5 —2 = 0,5 egység.
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1. dbra

Mivel k érinti AC-t és BC-t is, azért az O kozéppont mindkett6tdl 2 tavolsagra van. Kovetkezésképp O rajta van
BC-nek OD felezé mer6legesén, és OD = 2. Az F pont, mint az ABC haromszog koriilirt korének kézéppontja, szintén
rajta van OD-n, és FD = AC/2 = 1,5, mert F' D kozépvonal az ABC haromszogben. Kovetkezésképp

OF =0D—-FD=2-15=0,5,

és ezt akartuk bizonyitani.

II. megoldas. A feladatot altalaban oldjuk meg. A keresett k kor sugara legyen r, kozéppontja O. Az O pont r
tavolsagra van AC-t6l és BC-t6l is.
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2. dabra

Bocsassunk AB-nek F felez6pontjabol merdlegeseket AC-re, BC-re, a talppontok legyenek E, ill. D (2. abra). Ezek
felezik a megfelels oldalakat, ezért az OM F' derékszogi haromszogre Pitagorasz tétele szerint

2 2
OF* = OM* + MF* = (= BCP + (€D =) = (r=3) + (5 -1)"

k akkor és csak akkor érinti beliilr6l a koriilirt kort, ha OF = AF —r = ¢/2 — r. Ebb6l r-re a kovetkezs egyenletet
kapjuk:

ahonnan a? + b% = ¢ felhasznalasaval
r(r—(a+b—c)) =0.

Mivel r # 0, azért a keresett kor sugara r = a + b — c. Esetiinkben a =3, b =4, c =5, tehat r =34+4 -5 = 2.



