A legkisebb piros szam nyilvan a 81-14100-1 = 181. Megmutatjuk, hogy 8100 kék. Ha ugyanis 8100 = 81z + 100y
volna, ahol = és y pozitiv egészek, akkor 81z oszthatd volna 100-zal. Mivel 81-nek és 100-nak nincs 1-nél nagyobb
k6z0s osztoja, azért  is oszthato volna 100-zal, vagyis 81z = 8100 lenne. Ekkor viszont y nem lehet pozitiv.

Belatjuk, hogy n és (8281 — n) koziil az egyik piros, a masik kék. Ez egyuttal a feladat allitasat is adja, hiszen ez
éppen azt jelenti, hogy a 8281/2-re szimmetrikusan elhelyezkedd szdmok kiilénbozs szintek.

El6szor is, nem lehet n és (8281 — n) is egyarant piros. Ha mégis igy volna, akkor pozitiv egész , y, ', y'-vel

n = 81z + 100y, 8281 —n = 81z’ + 100y’

Ezeket 0sszeadva kapjuk, hogy
8100 = 81(z + 2’ — 1) + 100(y + ¢ — 1),

és itt x4+’ — 1, valamint y + 3’ — 1 pozitiv egészek. Igy 8100 piros lenne, noha lattuk, hogy kék. Igy tehat n és 8281 —n
koziil legalabb az egyik kék.

Masodszor megmutatjuk, hogy ha n kék, akkor 8281 — n piros, azaz e két szam koziil legfeljebb az egyik lehet kék.
Mivel 21 - 81 = 1701, azért

(1) 81-(21n) + 100(—17n) = n.
Valasszuk meg a k egész szamot gy, hogy

0 < 21n — 100k < 100
legyen, ekkor az a = 21n — 100k, b = 81k — 17n kifejezéseket (1)-be téve

(2) 8la + 100b = n.
Itt a pozitiv egész, n pedig kék, tehat b nem lehet pozitiv, b < 0. (2)-bol
8281 —n =81- (101 — a) 4+ 100(1 — b).

Ebben az elgallitasban (101 —a) is és (1 — b) is pozitiv egész, — ezért (8281 — n) piros.
Igy n és (8281 — n) koziil legalabb és legfeljebb az egyik, tehat pontosan az egyik kék, a masik piros. Tehat 8281 /2
az allitasnak megfelel6 szam.

Megjegyzések. 1. A feladat szoros kapcsolatban all az ax 4+ by = c alaki, tgynevezett diofantikus egyenletek vizsgalataval.
Ebben az egyenletben a, b és c egészek, és a megoldasokat is az egész szamok kozott keressiik. Koénnyen igazolhato, hogy a fenti
egyenletnek akkor és csak akkor van megoldasa, ha c t6bbszorose a és b legnagyobb kozds osztojanak.

2. Ha a és b pozitiv egészek, tovabba (a,b) = 1, akkor az ax + bx = c egyenlet ¢ > ab-re a pozitiv szdmok korében mindig
megoldhato. Masfel6l az a + b < ¢ < ab esetekben az [a + b, ab] intervallum felez6pontjara szimmetrikusan elhelyezkedd szamok
koziil pontosan az egyikre oldhat6 meg az egyenlet.



