Egy térbeli egybevagosagi transzformaciot egyértelmten meghataroz 4, nem egy sikra illeszkedd pont és azok
képpontjai. Legyen az egyik pont P, és valasszunk tetszolegesen 3 maésikat, A-t, B-t, C-t ugy, hogy P, A, B és
C ne essenek egy sikra. Jeloljik A, B, C képeit az adott transzformaciéra nézve A*, B*, C*-gal. Mivel egybe-
vagosagi transzforméaciordl van szo, barmely két pont tavolsiga megegyezik a képpontok tavolsdgaval, specialisan
PA=PA*, PB=PB*, AB = A*B* stb.

Az el6rebocsatottak értelmében elegends harom, P-n atmend sikot talalnunk agy, hogy az A, B, C pontokat ezekre
a sfkokra egymaés utan tiikrézve rendre az A*, B*, C* pontokat kapjuk.

Az els6, Sy sik legyen az AA™ szakasz felez6 meréleges sikja. Mivel PA = PA*, azért ez a sik tartalmazza a P
pontot. (Ha A = A* akkor, tetsz6leges A-t és P-t tartalmaz6 sikot felvehetiink.) Sp-re tiikkrozve a pontokat, A képe
A*, P képe sajat maga, B és C képe legyen By, ill. C;. Mivel a tiikrozés tavolsagtarto, azért BiA* = BA = B*A*,
és B1P = BP = B*P. Ez pedig azt jelenti, hogy a ByB”* felez6 merdleges sikjan, So-n rajta van az A* és a P pont
is. Ezt valasztva masodik siknak, A-nak a kétszeri tiikrozés utani képe tovabbra is A* (hiszen A* rajta van Sp-n),
B-nek a kétszeri tiikrozés utani képe pedig B*, mert Bi-et So-re tiikrozve B*-ot kapjuk. (Ha B; = B* volna, Sa-nek
megfelel az a sik, amely P-t, A*-ot és B*-ot tartalmazza — ez a harom pont nem lehet egy egyenesen!) Jeloljitk Cq-nek
Sa-re valo tiikorképét Co-vel. Ha most Co = C*, készen vagyunk: elGszor az Si-re, majd az Sa-re vald tiikrozés utan az
A, B, C pontokbol A*, B*, C*-ot kaptuk. Igy a megadott transzformaciot két sikra valo tiikrozés egymasutanjakent
allitottuk el6.

Ha viszont C2 # Cx, akkor CoB* = C1B1 = CB = C*B*, (2, A" = C1A* = CA = C* A", és persze Co P = CP =
C* P, hiszen az So és S sikokra valo tiikrozés tavolsagtarto. Igy Co és C* egyenls tavolsagra van B*-tol, A*-tol és
P-t6l, tehat tiikros helyzetiiek az S; = PA* B* sikra nézve. Ebben az esetben a megadott transzformaciot az S1, Sa, S3
sikokra valé egymas utani tiikrozésekként allitottuk els.
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Megjegyzés. Az S1,S2, 53 sitkok nem egyértelmiiek: ugyanazt a transzformaciot nagyon sokféleképpen lehet felbon-
tani sikokra valo tiikrozésre.



