A tablazat barmelyik mezGjérsl barmelyik méasikra eljuthatunk legfeljebb 2n—2 1épésben ugy, hogy minden lépésben
egy mez6rél valamelyik szomszédjara lépilink. Mivel a szomszédos mezdkbe irt szamok kiilonbsége legfeljebb 1, igy a
tablazatba irt szamok maximumaénak és minimumanak kiilonbsége legfeljebb 2n — 2. Ez azt jelenti, hogy a tablazatban

legfeljebb 2n — 1 kiilonb6z6 szam szerepel.
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Ebbdl kivetkezik, hogy a tablazatba irt n? darab szam kozt van olyan, amelyik legalabb [ 11 helyen szerepel.
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Van tehat olyan szdm, amibdél legalabb [g] darab van a tablazatban.

Megjegyzések. 1. A fentieknél joval tobb igaz. Azt allitjuk, hogy vagy van olyan szam, amelyik minden sorban
szerepel, vagy pedig olyan, amelyik a tablazat minden oszlopdban el6fordul. Van tehat olyan szam, amelyik legalabb
n-szer szerepel.

Jelolje ugyanis az i-edik sorban levd szadmok minimumat m;, maximuméat pedig M;. Ha m; < a; < M;, akkor a;
szerepel az i-edik sorban, hisz m; és M, el6fordul itt, és kozottiik a szomszédos mezékon legfeljebb egyesével valtoznak
a szamok.

Ebbél kovetkezik, hogy ha van olyan a, amelyre m; < a < M;, minden i-re, akkor a minden sorban szerepel.

Ha nincs ilyen a, akkor az [m;; M;] ¢ =1, 2, ..., n zart intervallumok k6zos része iires. Konnyd belatni, hogy ha
egy egyenesen véges sok zart intervallum koziil barmely kettének van kézos pontja, akkor az intervallumok kozos része
nem iires. Igy ha az [m;; M| intervallumoknak nincs kozds eleme, akkor van koztiik ketts, amelyeknek szintén nincs
k6zos eleme. Van tehét olyan ¢ és j, hogy m; < M; <m; < M;.

Ez azt jelenti, hogy ha M; < b < mj, akkor az i-edik sor minden eleme legfeljebb b, a j-edik sorban pedig minden
elem legalabb b. Barmelyik oszlop mentén haladva jutunk tehat el az i-edik sorbdl a j-edikbe, at kell haladnunk
olyan mezén, amelyikben b szerepel, hisz a szomszédos mezdkbe irt szamok eltérése legfeljebb 1. Igy a b szam minden
oszlopban szerepel.

Valéban van tehat olyan szam, amely legalabb n-szer fordul el6 a tablazatban.

Ennél tébbet mar nem mondhatunk, hiszen egy olyan tablazatban, ahol az i-edik sor minden eleme i (i =
, 2, ..., n) nyilvan teljesiilnek a feltételek, és minden felirt szam pontosan n-szer fordul eld.
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2. Az el6z6k kozvetlen kovetkezménye az alabbi érdekes tétel: Egy n x n-es tablazat mezdibe tetszdlegesen beirjuk
az 1-t6l n2-ig terjeds egész szamokat. Akarhogyan tessziik is ezt, mindig talalhato két olyan kozos éld mezs, melyekbe
irt szamok kiilonbsége legalabb n.

Tegyiik fel, hogy az allitas nem igaz, vagyis a szomszédos mezskbe irt szamok eltérése legfeljebb (n — 1). Osszuk el
a tablazat mezGiben 4llo szamokat (n — 1)-gyel, és irjuk vissza a hanyados egész részét. Ekkor egyrészt minden szam
legfeljebb (n — 1)-szer szerepel, masrészt a szomszédos mez6kben allo szamok kozott legfeljebb 1 a kiilonbség. Ez pedig
ellentmond az el6bb bizonyitott allitasnak.



