Nyilvan feltehetjiik, hogy & < n. Ha a babukat a kivant médon helyezziik el, akkor minden bastyahoz egyértelmtien
rendelhet hozza az altala iitott bastya. Igy bizonyos, hogy a kivant médon csak paros szamu bastyat lehet elhelyezni.
Nevezziink két egymaést iit6 bastyat ,,par’-nak, a sakktabla sorait és oszlopait egyiittesen savoknak. Egy par 3 savot
foglal le, erre a 3 savra tovabbi bastyat nem helyezhetiink.

k+ k+
A k x n-es sakktablan k + n sav all rendelkezésre, igy legfeljebb lTn] par— azaz 2 - lTn] béstya — helyezhets

el a kivint moédon.

Ugyanakkor a parok szama nyilvan nem lehet nagyobb sem a vizszintes, sem pedig a fligg6leges savok szamanal.
Ez k < n miatt a 2k fels6 becslést adja.

Ha n > 2k, akkor ez utobbi becslés kisebb az elébbinél, masrészt ilyenkor 2k bastya el is helyezhet a kivant médon
(1. &bra).
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Ha n < 2k, akkor 2 - < 2k. Megmutatjuk, hogy k < n < 2k esetén a k x n-es sakktablan [Tnl megfelel§

pér helyezhet6 el.
Lattuk, hogy azok a sakktablak, amelyeknek egyik oldala kétszer akkora, mint a masik, kitolthet6k a hosszabb
oldalukkal parhuzamos allast parokkal. Probaljuk ilyen részekre osztani a sakktablankat: (2. dbra)
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2. dbra

Az abra jelOlései szerint: x + 2y = n, y + 2z = k, ahonnan

2k —n 2n — k
T = és = .
3 V=73
: " " k+n .
Ha ezek a szamok egészek, akkor vizszintesen és fiiggSlegesen Gsszesen x +y = = 3 par helyezhets el, ez pedig
k+n| . : "
éppen , hisz az egészrész jelen beliil most egész szam all.
Ha z vagy y nem egész, akkor a vizszintes téglalap oldalait [z]-nek és 2[z]-nek valasztjuk. A fiiggtleges téglalap
k+n

oldalai most k — 2[x] és n — [z], ebben kell elhelyezniink a hianyzo u = T [x] part. Ez biztosan megtehetd, ha

a fliggbleges téglalap tartalmaz u x 2u oldala résztéglalapot, azaz ha

kE—2[z] >u é n—[z]>2u.



Az els6 egyenlGtlenség behelyettesités és rendezés utén a

k+n 2k —n
<k
=+ [
alakot Olti. Ez pedig teljesiil, hiszen az egészrész-jeleken beliil levs szamok Gsszege k. A masodik egyenlGtlenséghdl,
mivel n egész, és igy n + [x] = [n + z]
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adodik. A 2[t] < [2t] egyenlStlenség viszont minden szamra teljestil.

k+n

Osszefoglalva tehat: ha n > 2k, akkor a k x n-es sakktablan legfeljebb 2k, ha pedig k < n < 2k, akkor 2 -

darab bastya allithato {6l a kivant modon.

k+
Megjegyzés. Sokan igazoltak, hogy 2k, ill. 2- Tn felss korlatok — ez lényegében a 2064. gyakorlat megoldasabol

is kideriil —, azt azonban méar nem vizsgaltak, hogy ezek a korlatok elérheték-e.



