Jeloljiik BC felez6pontjat F-fel, a C-bél induldé magassag talppontjat P-vel, PB felez6pontjat Q-val. Ekkor persze
FQ kozépvonala a C'PB haromszognek.
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A B-bdl induld bels6 szogfelezs szoglelezbje az AF B haromszognek is, tehét ez az egyenes az AF' szakaszt a kozrezarod
oldalak aranyaban osztja:

BC 2AB
1 AB:BF =AB: — = ——.
(1) 2~ BC
Azt, hogy a CP magassagvonal az AF szakaszt milyen ardnyban osztja, a parhuzamos szel6k tétele alapjan szamit-
hatjuk ki. Mivel CP | FQ, ez az arany

PB AP PB AC CB AC?
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Itt kihasznaltuk, hogy az APC, C PB, valamint AC B héaromszogek hasonldak.
A kérdezett harom egyenes akkor és csak akkor megy at egy ponton, ha a szogfelezs és a magassagvonal ugyanolyan
aranyban osztja a sulyvonalat, azaz ha az (1) és (2) alatti aranyok egyenldk:

2AB  2AC?
BC ~ BC?’
vagyis ha AB - BC = AC?. Ezzel a feladat allitasat belattuk.

Megjegyzések. 1. A feladat allitasa konnyen adodik Ceva tételébdl: Az ABC héromszog BC, C A, AB oldalszaka-
szain felvéve az Ay, B1, C1 pontokat, AA;, BBy, CCy akkor és csak akkor megy at egy ponton, ha

BA, CBi ACi _,
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Ennek alapjan a feladat konnyen altalanosithatoé tetszéleges haromszogre.
2. Egy AB atfogoju derékszogi haromszog oldalaira akkor és csak akkor teljesiil az AC? = BC' - AB 6sszefiiggés,
ha a haromszog oldalainak aranya

AB:BC:CA= (1+V5):2:\/2+2V5.



