I. megoldas. Ha a < 0, akkor egyik egyenletrendszeriinknek sincs megoldasa, a két megoldashalmaz tehat azonos
— az iires halmaz — ilyenkor tehat I. és II. ekvivalensek.

A tovabbiakban legyen a > 0. II. mésodik egyenlete azt mondja ki, hogy x + y egész szdm. A két egyenletrendszer
tehat az a-nak olyan értékeire ekvivalens, amikor ez az egész szam a O. Igy a-nak azokat az értékeit kell kizarnunk,
melyekre az 22 + y? = a feltétel mellett x + y folvehet 0-tol kiilonboz6 egész értéket is.

Vezessiik be az x 4+ y = m jelolést (m egész), és vizsgaljuk meg, hogyan fiiggenek II. megoldasai a-tol és m-t6l. Az
x = m — y Osszefiiggést az els6 egyenletbe helyettesitve, rendezés utan

(2) 2y% —2my+m?* —a=0

adodik.

Az 1. és II. egyenletrendszer pontosan akkor ekvivalens, ha (2) semmilyen y-ra nem teljesiil, ha m 0-tol kiilonb6z6
egész szam, vagyis ha (2) diszkriminansa, 4 (2a —m?), negativ m-nek ilyen értékeire.

Ha m # 0 és egész, akkor m? legalabb 1. A diszkriminans tehat pontosan akkor lesz minden, 0-t6] kiilonb6z6 m

1
egész szamra negativ, ha 2a < 1, azaz a < >
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II. megoldas. Ismét feltessziik, hogy a > 0 és dbrazoljuk a derékszogl koordinata-rendszerben az egyes egyenlet-
rendszerek megoldasait. Azok a pontok, melyeknek koordinataira z* 41 = a teljesiil, egy origd kozépponti, v/a sugari
korvonalon helyezkednek el. Az x 4+ y = m feltételnek eleget tevsé pontok pedig egymaéssal parhuzamos egyeneseken.

Mivel a > 0, a két egyenletrendszer a-nak azokra az értékeire ekvivalens, amelyekre a +/a sugart, origd kdzépponta
kornek csak az m = 0 értékhez tartozo6 egyenessel van kozos pontja, vagyis a kor az m = 1, illetve az m = —1 értékekhez
tartozé x + y = 1, illetve x + y = —1 egyenletd egyenesek altal hatarolt tartomany belsejében helyezkedik el.

Az orig6 épp felezi e két egyenes tavolsdgat, ami \/5, igy a kapott feltétel pontosan akkor teljesiil, ha a kor sugara
kisebb, mint v/2/2, vagyis a < 1/2.



