Legyen az ABC haromszog harom oldalfelezé pontja Fa, Fg, és Fo, az egyenes és az OF,, OFp, OF¢ szakaszok
altal meghatéarozott szogek legnagyobbika ¢ (ha tobb ilyen van, akkor az egyik). Feltehetjiik, hogy az egyenes O F-vel
zar be ¢ nagysagu szoget, és hogy X, Y és Z az abran lathaté médon helyezkednek el.
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Ekkor ¢ = 60°, mert FAOFp<t = FpOFc< = FcOFa <t = 120°, és ¢ < 90°, mert ¢ = 90° esetén az egyenes
parhuzamos lenne a haromszog valamelyik oldaldval, de feltételiink szerint az egyenes minden oldalegyenest metsz.
Egyszerti szamolassal kapjuk, hogy ha FcOZ< = ¢, akkor FAOY < = 120° — ¢ és FpOX< = ¢ — 60°. Feltehetjiik,
hogy OF4 = OFp = OF¢ = 1, ekkor a derékszogi haromszogekbdl:
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X=— oy = — és 0 = .
cos(p — 60°)° cos(120° — ¢) o Cos

Ezért elegendé megmutatnunk, hogy a cos® (¢ — 60°) + cos? —(120° — ) + cos? ¢ Gsszeg allando. Az addicios tételek
felhasznalaséaval kapjuk, hogy

cos? (¢ — 60°) 4 cos?(120° — ) + cos® p =
= (cos ¢ cos 60° + sin ¢ sin 60°)2+
+(cos 120° cos ¢ + sin 120° sin )% + cos® p =

3
=3 (cos? ¢ + sin? )

= 5_
Ezzel allitasunkat belattuk.

Megjegyzés: Ha az egyenes parhuzamos valamelyik oldallal, példaul AB-vel, akkor = 0O-val szamolva szintén a fenti

X2

eredményhez jutunk. Az is konnyen adodik, hogy ha OF4 = OFp = OFc = p, a haromszog beirt korének sugara, akkor
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