Tekintsiik az [1; 2], [2; 4], [4; 8], [8; 16], [16; 32], [32; 64], zart intervallumokat. Ha A < 64 — és természetesen
nagyobb, mint 1 —, akkor barhogy is adunk meg 1 és A k6z6tt hét valds szamot, a fenti hat intervallum k6z6tt mindig
van olyan, amelyben a hét szam kozil legalabb kettd talalhato. Ennek a kett6nek a hényadosara pedig teljesil a
feltétel. Igy a keresett szam legalabb 64.

Ha A > 64 = 2°, akkor VA > 2. Igy VA barmely két egész kitevsji hatvanyanak is 2-nél nagyobb — vagy 1/2-nél
kisebb — a hanyadosa. Mivel pedig v/ A-nak a 0-adik, els, mésodik, ..., hatodik hatvianya 1 és A k6z6tt van, és a hét
szam koziil most semelyik kett6 hanyadosara nem teljesiil a feltétel, ezért a keresett A szam nem lehet nagyobb, mint
64.

A keresett szam tehét a 64.

Megjegyzés. Ugyanezt az eredményt kapjuk, ha a szovegben szerepld ,kozott” értelmezésekor nem engedjiik meg
az egyenldséget. A bizonyitas elss fele szorol szora elismételhets, az A > 64 esetben pedig VA helyett egy 64 és A
kozé es6 B szambol — tehat amelyre A > B > 64 — kell kiindulnunk. Ehhez létezik olyan C szam, melyre C' > 1,
méasrészt még C - B is kisebb, mint A. Ha most C-t rendre megszorozzuk a 2-nél nagyobb v/ B els6 hét nemnegativ
egész kitevGji hatvanyaval, akkor a kapott hét szdm mindegyike nagyobb, mint 1, és kisebb, mint A, masrészt semelyik
kett6 hanyadosara nem teljesiil a mondott feltétel.



