Jeloljiik p,-nel az n-edik primszamot, és legyen ¢, = 2n — 1 az n-edik paratlan szam. Rogzitett n > 2 mellett
legyen k tetszGleges pozitiv egész, melyre

(2) Gqtgt+...Fqg<S,
teljesiil. Mivel g1 = p1 — 1, ebbdl
@2+ ... +q <p2+...+Dn

kovetkezik.
Itt mindkét oldalon 1-nél nagyobb kiilonb6z6 paratlan szamok Gsszege all. Mivel a bal oldali szadmok szomszédosak,
koztiik a legnagyobb nem lehet nagyobb a jobb oldalon all6 szamok legnagyobbikanal:

gk S Pn
amibdl kovetkezik, hogy
Qkt1 < Pnt1-
Adjuk ezt az egyenlGtlenséget (2)-hoz, kapjuk, hogy
(3) g1 +ag+ ...+ g+ qrr1 < Snt1.

Mivel az elsé k + 1 paratlan szam 6sszege (k + 1)-nel egyenls, (3)-bol kovetkezik, hogy S,, < m? < S, 41 biztosan
teljesiil az m = k + 1 szamra, ha k-t a legnagyobb olyan szamnak valasztjuk, amelyre még teljesiil (2). Mivel n = 1
mellett m = 2 eleget tesz S, < m? < Sn41 -nek, a feladat allitasat ezzel belattuk.
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