Oldjuk meg az alabbi egyenletet:

[z]—=

EES)

I. megoldas. A tort nevezGje nem lehet 0, ezért z # 1. A tovabbiakban harom esetet kiilonboztetiink meg aszerint,

hogy az egyes abszolat érték jelek hogyan bonthatok fel.
Haz > 1, akkor [t + 1| =2+ 1, |z — 1| = 2 — 1, és rendezés utan (1) igy alakul:

(1a) [z] = 22 — 22

Mivel = > 1, ezért [z] > 1 is teljesiil, igy (1a) szerint 22 — 2 > 1, ahonnan rendezés utan (z — 1)* < 0 adodik. Ez
csak akkor teljesiil, ha x = 1, amit viszont kizartunk.
Ha -1 <z < 1,akkor [z +1|=x+1, |x— 1| =1 -z, igy most az

(1b) 2] = 2

egyenletet kapjuk. Az adott intervallumban [z] értéke —1, vagy 0, igy csak 22 = 0 lehetséges, hiszen x
negativ. Ekkor z = 0, ami valéban megoldésa (1)-nek.
Ha x < —1, akkor |z + 1| = —(x + 1), | — 1| = 1 — x, tehat most

(Lc) [2] =2 — 22
adodik.
Mivel [z] > = — 1, ezért (1c)-b6l  — 1 < 2 — 2%, ahonnan z < —1 miatt © > —

2 nem lehet

> —3. Igy [z] szoba jové

VI3+1
2

értékei —2, vagy —3.

Ha [z] = —2, akkor (1c) alapjan z = —2, amelyre valamennyi feltétel teljesiil, ha pedig [z] = —3, akkor z = —/5,
ami ugyancsak megoldas.

Igy egyenletiinknek harom megoldasa van. Ezek: —v/5, —2 és 0.

IT. megoldas. Szorozzuk meg (1) mindkét oldalat —|z — 1|-gyel, és abrazoljuk a koordinata-rendszerben a kapott
(2) o= 1|(le +1]—1) =2 — [1]
egyenlet két oldalan all6 fiiggvényeket.
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A bal oldalon &ll6 szorzat els§ tényezGje < —1 mellett (—z — 2)-vel, z > —1 mellett z-szel egyenls, a méasodik
tényezs x < 1 mellett (1 — 2)-szel, z > 1 mellett (z — 1)-gyel egyenls (1. dbra). Igy a bal oldal értéke rendre (2. dbra)

(x+2)(x—1), z(1—x), vagy z(x —1)

aszerint, hogy
r< =2

— )

r<1, vagy x> 1.

A jobb oldalon all6 fiiggvényt x tort részének hivjak, és értéke tetsz6leges x mellett 0 és 1 kozott van, hiszen [z]
nem lehet nagyobb z-nél, és nem lehet kisebb (z — 1)-nél (3. abra). Emiatt = értékét (—oo) felsl novelve el@szor —3 és
—2 ko6zott lehet egyenls a két fiiggvény értéke, hiszen < —3 mellett 2 4+2 < < -1, z—1 < —4,igy (z+2)(z—1) > 4.
Ha —3 <z < —2, akkor [z] = —3, tehat (2) ekvivalens az

+2)(z—1)=x+3

egyenlettel, amibsl a miveletek elvégzése utan az 2 = 5 egyenletet kapjuk. Ennek az adott szakaszon z = —V/5 a
gyOke, ami (1)-nek is gyoke. Tovabb menve x = —2 is gyok, viszont —2 < x < 0 mellett a bal oldal értéke negativ,
tehat ezen a szakaszon nincs gyok. A szakasz x = 0 végpontja ismét gyok, és 0 < x < 1 mellett a bal oldal értéke
kisebb z-nél, igy itt nincs tovabbi gyok. Az x = 1 végpont (2)-nek ugyan gyoke, de (1)-nek nem. Tovabbi gyok nincs,
mert x > 1 mellett a bal oldal értéke nagyobb (x — 1)-nél, és ez nagyobb a jobb oldal értékénél.



