Hany egész megolddsa van az aldbbi egyenletnek?
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(1) L
A torteket eltavolitva és rendezve kapjuk, hogy
3zy — 1981z — 1981y = 0.
Itt a bal oldal szorzatta alakithato, ha megszorozzuk 3-mal, és hozzaadunk 19812-t:
(2) (32 — 1981)(3y — 1981) = 19812

Ennek az egyenletnek ugyan © = y = 0 is gyoke, ami nyilvan nem gyoke (1)-nek, de (2) minden tovabbi gyoke gyoke
(1)-nek, és (1) gyokei mind gyokei (2)-nek, hiszen az xy-nal val6 szorzas csak az x = 0 vagy y = 0 tjabb gyokoket
hozhatja be, és ha z, y koziil az egyik 0, akkor (2) szerint a mésik is az.

Elegendd tehat a (2) egyenlet 0-t6l kiilonbo6z6 egész megoldasait Osszeszamolni. Ha x és y 0-t6l kiilonb6z6 egészek,

akkora (2) szerint az A = 3z — 1981 szdm az N = 1981% = 72 - 283 szam (—1981)-t6l kiilonb6z6 osztdja. Megforditva,
2

1981
N valamely A oszt6jabol kiindulva akkor kapjuk (2) valamely egész megoldéasat, ha A + 1981 is, és 1 + 1981 is
oszthat6é 3-mal. Mivel 1981 3-mal osztva 1 maradékot ad, ehhez sziikséges és elegendd, hogy A + 1 oszthat6 legyen
3-mal. Tehat A megfelels értékei a kovetkezok:
—1, =7, —283, —7%, —283% —7%.283, —7-283% —772.283% és (1) egész megoldasainak szima 8.



