Ot elembdl tizféle par készithets. Ha a keresett 6t szam kozott példaul A és B egyenls volna, akkor ezeket a C, D,
FE szamokkal parba allitva rendre egyenls Osszegeket kapnank. Emiatt csak akkor varhatjuk, hogy kilenc kiilénbo6zs
Osszeg allithato el a szamokbol, ha azok kozott nincsenek egyenléek. Tegyiik fel, hogy a keresett szamok nagysaga az
ABC szerinti sorrendjiikben né:

(1) A<B<C<D<E.

Olyan szamokat keresiink, amelyek tiz paronkénti sszege koziil vagy az Gsszes 1 és 9 kdzotti egész, vagy pontosan egy
Osszeg értéke nem 1 és 9 kozotti egész. Az elsS esetben csak egy olyan 1 és 9 kozotti egész lehet, amelyik kétszer fordul
el az Osszegek kozott. Jeloljik ezt a szamot X-szel. A masodik esetben legyen X a nem 1 és 9 kozotti egész Osszeg.
Ha a keresett szamokat az

(2) A=5-E B =5-D, C'=5-C, D=5-B, E=5-A

szamokkal helyettesitjiik, ezek paronkénti Osszegei az eredeti Osszegeket 10-re kiegészité szamok lesznek. Megfeleld
szamokbol tehat megfelels szamokat kapunk, és a hozzajuk tartozoé tizedik osszeg X’ = 10 — X. Emiatt feltehetjiik,
hogy X = 5, ebben az esetben az 6t legkisebb 6sszeg értéke 1, 2, 3, 4 és 5.

Nézziik meg, mivel lehetnek egyenlsk az A+ B, A+ C, B + C 0sszegek. Az els6 ketts értéke csak 1 és 2 lehet,
hiszen a tiz lehetséges paronkénti Osszeg kozott ezek a legkisebbek. Az mar nem biztos, hogy B + C egyenls 3-mal,
mert A+ D értéke, vagy akir A+ E értéke is kisebb lehet B 4 C-nél. Més eset azonban nem lehet, tehat B + C értéke
3, 4 vagy 5 lehet.

Ha B+ C =3, akkor A =0, B =1, C = 2 és 4-gyel csak A+ D lehet egyenld, hiszen ennél minden més paronkénti
Osszeg nagyobb. Tehat D = 4, és ekkor B+ D = 5, C + D = 6, tovabba az (A + E), (B+ E), (C+ E), (D + E)
Osszegek kozott csak akkor fordulhatnak el6 a 7, 8, 9 szamok, ha £ = 7. Ekkor X = D+ F = 11.

Ha B+ C =4, akkor A = —0,5 B=1,5 C = 2,5 és 3-mal (A + D)-nek kell egyenlének lennie. Tehat D = 3,5 és
ekkor B+ D=5, C+D=6,6sigy E=55X=A4+FE=B+D=5.

Ha B+ C =5, akkor A = —1, B =2, C = 3, és 3-mal ismét (A + D)-nek kell egyenlének lennie. Tehat D = 4,
és B+ D =6,C+D =17 Most az (A+ E), (B+ E), (C+ E), (D + E) tsszegek kozott a 4, 8, 9 szamoknak kell
elsfordulniuk, igy £ = 5, X = C+D = B+E = 7. Osszefoglalva eddigi eredményeinket, a (2)-bél kapott megoldasokat
is figyelembe véve, az (1) feltétel mellett a kovetkez6 6t megoldast kapjuk:

A B |C | D|FEF|X

0 1 2 4 7 |11

05| 1525|3555/ 5

-2 1 3 4 5 | -1

Tehat a feladat els6 kérdésére ,igen” a valasz. Mivel az Gsszes esetet sorra vettiik, és X értéke egyikben sem volt 0, a
masodik kérdésre ,,nem” a helyes valasz.

Megjegyzés. Megallhattunk volna a megoldasunkban a B + C' = 3 eset vizsgalata utan, hiszen elegendd egyetlen
megfelel§ szam-6tost taldlni ahhoz, hogy az elsé kérdésre valaszoljunk. Nincs sziikség az Osszes lehetséges eset sor-
ravételére a masodik kérdés megvélaszolasahoz sem, hiszen X = 0 mellett a tiz paronkénti 0sszeg Gsszege 45 volna,
amibdl

(A+B)+(B+C)+(C+D)+(D+E)+(E+A) =2(A+B+C+D+E)=225

kovetkezne, ami nem egyeztethetd Gssze azzal, hogy barmely két szam Osszege egész.



