A keresett szam kilenc jegytd. A feltétel a £ = 1 esetben nem jelent megszoritast. Ugyanez a helyzet, ha k = 9,
ugyanis az els6 kilenc pozitiv egész Osszege 45, igy a 9-cel valé oszthatosag feltétele szerint valamennyi széba jové
szam oszthaté 9-cel. A tovabbiakban a rovidség kedvéért a szam elsé k jegyébdl allo szamot nevezziik a szam k-adik
szeletének.

Az 6t6dik szelet akkor oszthatd 5-tel, ha az O-ra vagy 5-re végzddik. Mivel a 0-t nem hasznalhatjuk, az 6todik jegy
csak 5 lehet.

A paros szeletek a feltétel szerint paros szamok, igy a keresett szdmban a péros helyeken a négy péros szamjegy
all. A k = 2 esetben ez mar elégséges, a k = 4, 6, 8 esetekben viszont tovabbi feltételek is sziikségesek.

Ismert, hogy egy szadm pontosan akkor oszthaté 4-gyel, ha az utols6 kettd, 8-cal pedig akkor, ha az utols6 hdrom
jegyébdl allo szam oszthato 4-gyel, illetve 8-cal. Utobbi esetben azonban a szézasok helyén paros szam all — ez keresett
szamunk hatodik jegye —, igy a nyolcadik szelet pontosan akkor lesz 8-cal oszthaté, ha a hetedik és a nyolcadik jegybdl
allo kétjegyti szam is ilyen.

A keresett szamban a paratlan helyeken pératlan szamok allnak, igy a fentiek miatt a negyedik és a nyolcadik
helyen nem allhat 4-gyel oszthat6 szam.

A harmadik szelet pontosan akkor oszthato 3-mal, ha az els6 harom, és mivel a hatodik jegy paros, a hatodik szelet
akkor oszthato 6-tal, ha az els6 hat szamjegy Gsszege oszthato 3-mal. A két feltétel egyidejiileg pontosan akkor teljesiil,
ha mind az els§, mind a masodik harom jegy Osszege oszthaté 3-mal.

A 7-tel vald oszthatosag feltételét egyel6re még nem tudtuk felhasznalni. Az eddigiek alapjan két esetet kiilonboz-
tetiink meg aszerint, hogy a két 4-gyel oszthaté paros szam koziil melyik all a hatodik helyen.

L. eset. A hatodik jegy a 8. Ekkor a 4 a masodik jegy. Az 6t6dik jegy 5, igy ahhoz, hogy a masodik harom jegy
Osszege 3-mal oszthato legyen, a negyedik helyre a 2 és a 6 koziil a 2-t kell valasztanunk. Ekkor a nyolcadik jegy a 6.
Szamunkrol tehat ebben az esetben az alabbiakat tudjuk:

.4.258.6.

Vizsgaljuk meg, hova keriilhet a megmaradt négy paratlan szam! A mésodik helyen all6 4-es 1 maradékot ad 3-mal
osztva, és mivel az 1, 3, 7, 9 szdmok egyike sem ad 2 maradékot 3-mal osztva, igy az els6 és a harmadik helyre nem
keriilhet 3-mal oszthat6 szam, ha azt akarjuk, hogy az els6 harom jegy Osszege oszthato legyen 3-mal.

A nyolcadik jegy 6, igy ahhoz, hogy a hetedik és a nyolcadik jegybdl &ll6 szam oszthaté legyen 8-cal, a hetedik
helyen a 9-nek kell allnia. Ekkor az utolsé jegy a 3.

Két lehetGségiink van tehat: 147 258 963 és 741 258 963. Most mar csak a k = 7 feltétel maradt, errél pedig konnyen
lathato, hogy egyik esetben sem teljesiil.

II. eset. A hatodik jegy a 4. Ekkor a péros szamok helye az I. esethez hasonléan meghatarozhato, és az alabbi
eredményhez jutunk:
.8.654.2.

A 3-mal valé oszthatosag most egyetlen megmaradt paratlan szamot sem zar ki az elsé vagy a harmadik helyrél,
csak annyit mondhatunk, hogy a két hely koziil pontosan az egyiken all 3-mal oszthatd szam. A nyolcadik jegy 2,
igy a nyolcadik szelet is kétféleképpen lehet 8-cal oszthato, a hetedik helyen 3 és 7 is allhat. Mindkét esetben négy
lehetGségiink adodik. Ha a hetedik jegy 3, akkor ezek:

789 654 321; 987 654 321; 189 654 327; 981 654 327.

Konnyen ellenérizhets, hogy a hetedik szelet egyik esetben sem oszthato 7-tel.
Ha a hetedik jegy 7, akkor az alabbi szdmok ad6dnak:

189 654 723; 981 654 723; 183 654 729; 381 654 729.

Itt talalunk megoldést: az utols6é szam hetedik szelete is oszthatd 7-tel: 3 816 547 = 7 - 545 221.
Egyetlen olyan szam van tehat, amelyre teljesiilnek a feladat feltételei, s ez 381 654 729.



