Mivel harom szomszédos egész szdm koziil az egyik mindig oszthaté 3-mal, han > 3, a
p(z) = (z—D)a"2(z+1) = 2™ — 2" 2

n-edfokd polinom minden egész helyen 3-mal oszthato értéket vesz fol, egyiitthat6i azonban nem mind oszthaték 3-mal.
A mondott allitas tehat csak n < 3 mellett teljesiilhet. Ekkor

p(z) = Az® + Bx + C

alakt, ahol A, B, C egészek. Legyen mondjuk m az az egész, amelyre p(m — 1), p(m), p(m + 1) oszthat6 3-mal. Akkor
a

p(m+1)—p(m)=2m+1)A+ B
p(m) —p(m—1)=(2m —-1)A+ B
szamok is, s6t ezek kiilonbsége, 24 is oszthato 3-mal. Tehat A oszthato 3-mal, emiatt az elébbi 2(m + 1)A + B Gsszeg

csak akkor oszthat6 3-mal, ha B is 3-mal oszthaté. Igy viszont p(m) csak akkor oszthaté 3-mal, ha C oszthat6 3-mal.
A mondott allitas tehat n = 0, 1, 2 mellett igaz.



