I. megoldas. Jeloljitkk az AC atlon elGszor felvett pontot Q-val, és huzzunk P-n at is a paralelogramma oldalaival
parhuzamos egyeneseket. Az AB-vel parhuzamos, P-n, illetve Q-n atmend egyenesek az AD, BC egyenesekkel egyiitt
egy paralelogrammat fognak kozre,jeloljiik ennek a teriiletét ¢ 4 g-vel.

Ha mondjuk RS, TU kozil RS parhuzamos AB-vel, akkor t4p a PRS haromszog teriiletének a kétszerese, hiszen
egyenl6 RS hosszénak és P-nek az RS-t6l mért tavolsaganak a szorzataval. Legyen még t4p a P-n, -n atmeng,
AD-vel parhuzamos egyenesek, és az AB, CD egyenesek altal kozrefogott paralelogramma teriilete. RS||AB esetén
tap a PTU haromszog teriiletének a kétszeresével egyenl. Igy elegendd belatni, hogy tap és tap egyenlek.

Mivel most mar P és @ szerepe megegyezik, feltehetjiik, hogy koziilitk mondjuk @ van A-hoz kézelebb. Tekintsiik
elGszor azt a paralelogrammat, amelynek A és P csicsa, és oldalai rendre parhuzamosak (vagy azonosak) az eredeti
paralelogramma megfelel6 oldalaival. Jeloljiik a vizsgalt savok ebbe esé darabjainak a teriiletét ', -vel, illetve t'y -vel,
ezek egyenl@sége ismeretes. Ugyancsak tudjuk azt is, hogy a sdvoknak a QC' atloju paralelogramméba esé darabjainak
t'\ g, t'ap teriilete egyenls. Mivel a (/4 5 +t'4 5) Osszeg ugyanannak a PQ atloji paralelogrammaéanak a teriiletével haladja
meg tap-t, mint amivel (t/y, +t’4p) a tap értékét meghaladja, ezekbdl mar kiovetkezik tap és tap egyenlGsége.

II. megoldas. Legyen tovabbra is RS, TU koziil RS parhuzamos AB-vel, és jeloljiik az AB, AD szakaszok hosszat
b-vel, d-vel, a PRS, PTU haromszogek P-hez tartozo magassagat s-sel, t-vel. Azt kell belatnunk, hogy bs = dt, vagyis
s:t=d:b. Jeloljik P-nek az AB, AD egyenesektSl mért tavolsagat e-vel, f-fel. A parhuzamos szel6k tétele szerint
e:s= AP : PQ (ahol @ most is RS és TU metszéspontjat jeloli), és f : t = AP : AQ, tehat e : s = f : ¢, vagyis
s:t=-e: f. Jeloljiik végiil C-nek az AB, AD egyenesektsl mért tavolsagat g-vel, h-val. Ismét a parhuzamos szelGk
tétele alapjan e: g = AP : AC, f: h= AP : AC, tehat e: f =g: h.

Ezek szerint azt kell belatni, hogy g : h = d : b, vagyis bg = dh. Ez viszont nyilvanvalo, hiszen mindketté az ABC' D
paralelogramma teriiletével egyenld.



