Prébéljunk meg tetraédert épiteni az adott élekbdl. Nem szerepelhetnek ugyanabban a haromszdgben a 2 cm-es
és a 8 cm-es élek, hiszen a 2 cm-es élt a tobbi négy koziil még a legnagyobb, a 6 cm-es él sem egésziti ki 8 cm-nél
hosszabbra, marpedig egy haromszoghen két oldal 6sszege nagyobb a harmadiknal. Jeloljiik a 2 cm-es él végpontjait
A-val, B-vel, a 8 cm-eséit C-vel, D-vel, tudjuk mar, hogy ezek kiilonbo6zGek.
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A t6bbi 4 él mindegyikének az egyik végpontja az A, B, a méasik a C, D pontok kozil vald. Valasszuk ugy a
betiizést, hogy a 3 cm-es él két végpontja A és C legyen. Az ABC haromszog harmadik oldala, BC' most mar csak a 4
cm-es él lehet, hiszen a masik kettd mellett az AB + AC = 5 cm-es Osszeg tul kicsi lenne. Ugyancsak kevés az 5 cm-es
él az AC'D haromszog harmadik oldalanak, igy AD = 6, BD = 5. Ezek mellett az ABD héaromszégben AD = 6, cm
AB+ BD =7 cm, a BCD haromszogben CD = 8 cm, BC' + BD = 9 cm, tehat a keresett tetraéder valoban létrejon.

Tegyiik fel most, hogy az adott elemekbdl ketten is felépitették a keresett tetraédert. Betiizziik az elsé tetraéder
csticsait a fenti meggondolés szerint A-val, B-vel, C-vel, D-vel, a masodikét A'-vel, B'-vel, C'-vel, D’-vel, ekkor tehat

(1) AB = A'B', AC = A'C', BC =B'C', AD=A'D', BD=B'D', CD=C'D.

A masodik A'B'C’ lapja egybevagé az elsé ABC lapjaval, tehat rahelyezhets ugy, hogy A’ az A-ra, B’ a B-re, C' a
C-re keriiljon. Ezutan a D’ pont rendre ugyanolyan messze lesz az A, B, C pontoktol, mint a D. Ha D és D’ azonosak,
készen vagyunk, ha nem, tekintsiik a DD’ szakaszt. Az A, B, C pontok mindegyike egyenls tdvolsagra van ennek a
végpontjaitol, tehat ezek a pontok benne vannak a szakasz felez6pontjan atmend, a szakaszra meréleges S sikban. Igy
ha az ABCD tetraédert S-re tiikrozziik, az atmegy az ABCD' tetraéderbe. A két tetraéder tehat mindig egybevago.
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Megjegyzés. Megoldasunk méasodik fele altalanos érvénytd: (1) teljesiilése mindig maga utan vonja az ABCD,
A'B'C'D’ tetraéderek egybevagosagat. Ha azonban a feladatban példaul 5, 6, 8 helyett 10, 5, 10, 6, 10, 8 allna, a
feladat allitasa mar nem volna igaz, hiszen ekkor a D-bdl indulé élek tetszés szerint atrendezhetdek.



