Jeloljiik a fiak szamat F-fel, a lanyokét L-lel. A fiak egymas kozt F(F — 1) jatszmat jatszottak, tehat egymastol

F(F-1
Osszesen T) pontot szereztek. Mivel mindenki ugyanannyi pontot szerzett a fiutktol, mint a lanyoktol, egyiittesen
L-1
ugyanennyi pontot szereztek a lanyoktol is. Hasonlé gondolatmenettel kovetkezik, hogy a lanyok 7) pontot

szereztek a fiuktol. A fit—lany mérkdzések szama egyenls az egymastol szerzett pontok Gsszegével:
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Ebbél az egyenletbdl atrendezéssel az
(*) L+F=(L-F)?

egyenldség adodik, ami igazolja az allitast: a résztvevsk szadma négyzetszam.

Megjegyzés. Vizsgaljuk meg, vajon minden négyzetszam fellép-e mint a résztvevok lehetséges szama? Pusztan a (*)
egyenlGség egy négyzetszamot sem zar ki. Ugyanis ha valamely k természetes szamra a lanyok szama L = 1/ 2(/€2 —k),
a fiiké pedig I = 1/2(k* + k) (az L és F mindig egész szam), akkor a (*) egyenldség teljesiil és L+ F = k*. (Ha L+ F
érteke rogzitett, akkor a fiuk és lanyok szama a szimmetriatol eltekintve més nem is lehet.)

Kérdés, hogy ennyi résztvevd mellett a jatszmak végeredménye alakulhat-e Ggy, hogy mindenki a pontjainak felét
szerezze a fitk elleni jatszmakbol? Igen, ez lehetséges, példaul a kovetkezs esetben. Allitsuk a lanyokat korbe, és
barmely (k — 1) szomszédos lanyt pontosan egy fiti gy6zzon le, és a tobbiekkel dontetleniil mérkszzon. Igy minden lany
éppen (k + 1) fiatol kap ki és minden fia (k — 1) lanyt gy6z le.

Erdekes megjegyezni, ha minddssze egy jatékosra nem igaz, hogy pontjainak felét szerezte fitktol, akkor a résztvevok
szama tetszéleges lehet. Ugyanis ha paros sokan voltak, fele fia, fele lany, akkor ha minden jaték dontetlen, kivéve egy
finét, aki minden fia ellen vesztett és nyert minden lany ellen, akkor épp olyan eset all el6, melyben ezen a fian kiviil
mindenki a pontszaménak felét szerezte finktol. Ha paratlan szamu jatékos volt, akkor megfelel6 konstrukciot kapunk
az el6z6t kiegészitve egy olyan jatékossal, aki mindenkit megvert.



