Mivel az egyenlGség minden valos z-re fenndll, teljesiil az z = 0; v = 1; v = 2 esetekben is. Ezeket rendre
behelyettesitve a mondott Osszefliggésbe, az alabbi harom egyenletet kapjuk:

(1) 27 = p+4q,
(2) 20T = 2p 4 ¢,
(3) 22T = 4p + q.

Vonjuk ki a (2) egyenletbdl az (1)-t, majd a (3)-bol a (2)-t:

(4) 2927 — 1) = p,
(5) opPta(op 1) = 2p,

Tegyiik fel el@szor, hogy 2P # 1, azaz p # 0. Ekkor az (5) egyenletet a (4)-gyel osztva 2P = 2 adodik, ahonnan
p = l-et kapjuk. Ezt (1)-be és (2)-be helyettesitve kapjuk, hogy

20=1,  tehat ¢=0.

A p=1, g =0 értékpar valoban megoldéas, hiszen ekkor az eredeti Gsszefiiggés azonossag.

Kiilon kell vizsgalnunk a p = 0 esetet. Ekkor a vizsgalt egyenlség két oldala x-t6l fiiggetlen, feladatunk most a
29 =¢q

egyenlet vizsgalata.

Azt allitjuk, hogy minden valés g-ra 27 > ¢, tehat ¢ = 0 mellett nincs megoldas. Ehhez sziikségiink van az aldbbi
egyenl6tlenségre:

(*) 2" >n+1, ha n egész szdm.

A fenti egyenl6tlenség nyilvan teljesiil, ha n < 0, hisz ekkor a jobb oldal nem pozitiv. Ha n = 0, akkor egyenl&ség
van (*)-ban. Tegyiik fel, hogy (*) teljesiil n-re, ahol n > 0; belatjuk, hogy ekkor (n + 1)-re is teljesiil.

Valoban, 2"l =27 4 2" > n4+ 142" >n+1+2°=n+2.

Ezzel a (*) egyenlGtlenséget minden egész n-re igazoltuk.

Legyen most ¢ egy tetsz6leges valos szam. Ekkor [¢] +1 > ¢ > [g], ahol [g] a ¢g-nal nem nagyobb egészek legnagyob-
bika.

igy 27 > 24 > [g] +1 > ¢, tehat p = 0 esetben valéban nem kapunk tovabbi megoldast.

Igy a feladat megoldésa: p =1; ¢ = 0.

Alberti Gabor (Budapest, Arpad Gimn., II. o. t.)

Megjegyzés. Mutatunk egy maésik lehetGséget a p # 0 eset tisztazéasara. Ismeretes, hogy az f(x) = 2% fliggvény
értekkeszlete a pozitiv valos szaimok halmaza. Ha p # 0, akkor a pz+¢ minden valos értéket folvesz, igy a g(x) = +2P*+4
fiiggvény értékkészlete is a pozitiv valos szamok halmaza. A jobb oldalon all6 fliggvény értékkészlete a g-nal nagyobb
vagy a ¢-nal kisebb valds szamok halmaza, attol fiiggden, hogy p pozitiv vagy negativ. Miutan a két fiiggvény egyenld,
igy értékkészletiik is azonos, ami azt jelenti, hogy p pozitiv és ¢ = 0, amibdl 2P = p- 2% kovetkezik. Mivel az egyenlGség
x = O-ra is fennall, igy 2° = p, tehat p = 1.



