Hérom szoéba johets hatvanyai a kovetkezdek:

3" 1 3 9 27 81 243 729 | 2187 | 6561

3% mar nem johet szoba, hiszen az épp 19 683-mal egyenls. Csoportositsuk a lehetséges megoldasokat aszerint, hogy
benniik hany ismeretlen értéke egyenls x1-gyel. Jeloljiik ezt a szdmot M-mel, magat x;-et m-mel. M nyilvan pozitiv,
és M <9, m < 9. Emiatt M-nek 3-mal oszthatéonak kell lennie, hiszen bal oldalon levé 3™-nél nagyobb tagok (ha
egyaltalan vannak ilyenek) és a jobb oldal is oszthaté 3! nel, igy a 3™-nel egyenld tagok Gsszege is oszthato 3™ 11-
nel. M-re tehat harom érték johet széba: 3, 6 és 9. Ha M =9, az ismeretlenek mind egyenlGek, és kozos értékiik csak
7 lehet, hiszen 9 db 37 6sszege éppen 3°.

(2) Tl =To =23 =4 =2T5 =Tg =Ty =Tg = Tg = 1.

Jeloljik a masik két esetben a keresett megoldasban az m + 1-gyel egyenls ismeretlenek szamat N-nel. Akkor (1)

M
bal oldalan a 3™-mel és 3™ nel egyenl tagok Osszege S = <? +N ) 3™ Ez nem lehet 3%-nel egyenls, hiszen

M
ekkor M + N-nek is, 3 + N-nek is 9-cel kellene egyenldnek lennie, ami M > 0 miatt nem lehet. Emiatt m < 8, és (1)

M
bal oldalan vannak 3™ *2-nel oszthat6 tagok. Mivel a jobb oldal is oszthaté 3™ %-nel, <? +N ) oszthat6 3-mal.

Ha M = 6, ebb6l N = 1, és S = 3™"2 kovetkezik. A maradek két 3-hatvanynak ezt az S Osszeget kell 3%-re
kiegészitenie, ami csak gy lehetséges, ha S is és ezek a hatvanyok is 3%-nal egyenlGek:

(3) ,’E1:JJ2=JJ3:,’E4:JJ5=JJ6:6, $7:7, J,'g:,’Eg:S.

Ha M = 3, akkor N értéke 2 vagy 5 lehet, S értéke pedig 3™"2 vagy 2 - 3™2 Masodik esetben mar csak egy
3-hatvanyunk maradt, igy ennek is 3" 2-nel kell egyenl6nek lennie, és m értéke ismét 6:

(4) Ty =xo=23=06, xuy=x5=a6=T7 =83 =17, Tg=23.

Az els6 esetben az ismeretlenek koziil négy nagyobb (m + 1)-nél. Jeloljik koziiliik az (m + 2)-vel egyenlGek szamat
K-val. Mivel most S + K - 3™2 = (K 4 1)3™"2 (K + 1)-nek 3-mal oszthaténak kell lennie:

(5) $1=$2:$3=5, LL‘4=,’E5:6, 1'621'7:7, $8:$9:8.

Az (1) egyenletnek tehat a (2), (3), (4), (5) alatti négy értékrendszer a megoldasa.
Sike Sdndor (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., II. o. t.)

Megjegyzés. Ha egy orszagban a valtopénzek értéke csak 3 hatvanya lehet, és nekiink 9 db 37-nel egyenls pénziink
van, megkérdezhetjiik, hanyféleképpen valthatnank at vagyonunkat, ha ragaszkodunk ahhoz, hogy az 9 darabban
maradjon. Valahanyszor felvaltunk egy pénzt ebben az orszagban, 3 darab kozvetlen kisebb cimletiit kapunk helyette,
tehat 2-vel tobb pénziink lesz. Ugy csokkenthetjiilk a pénzeink szamat, ha harom egyforma cimletiit egy nagyobb
értékidre cseréliink. Eszerint a (2) alatti megoldasbol ugy kapjuk (4)-et, hogy egy pénzt felvaltunk, harmat pedig
Osszevaltunk. Ebbol (3)-at is, (5)-0t is ennek a lépésnek az ismétlésével kapjuk, a kiilonbség csak az, hogy (3) esetén
37 cimletd, (5) esetén 3° cimleti pénzt valtunk fel.



