I. megoldas. Ha az x, y, z koziil legalabb az egyik nulla, akkor az egyenletekbdl kovetkezéen mindegyik az, és
r =y = z = 0 nyilvan megoldas. Tehat feltehetjiik, hogy az =, y, z koziil egyik sem nulla. Osszeszorozva a harom
egyenletet, a kapott egyenlet mindkét oldalat (14 22)(1 + 3?)(1 4 2?)-tel szorozva (ez biztosan nem nulla) és zyz-vel
osztva (ez sem nulla) kapjuk:
8ryz = (1 +22)(1 +y*)(1 + 22).

Mivel tetszéleges a szamra 0 < (1 —a)? = 1 — 2a + a?, tehat 2a < 1 + a?, és itt egyenldség csak a = 1 értékre allhat:
22 -2y - 22 < (1+ 23 (1 + ) (1 + 22),

és egyenlGség csak x =y = z = 1 esetben teljesiil.
Tehat az egyenletrendszernek két megoldasa van: azx =y=2=0¢éazz=y=2=1.

II. megoldas. Az egyenletek bal oldala nemnegativ, igy feltehetjiik, hogy = > 0; y > 0; z > 0.
Mivel (1 — a)2 =1-2a+a%?>0, 1+ a® > 2a, tehat ha a > 0, akkor

2a? <
a
1+a2 — 7
és pontosan akkor van egyenléség, ha a = 0 vagy a = 1.
Ezt felhasznalva fennéll a kovetkezs egyenlStlenség-lanc:
222 < 222 < 29 <
= — r= —7 z = .
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Ez csak dgy lehet, ha mindeniitt egyenldség teljesiil. Ez — mint lattuk —csak x =y =2 =0vagyxe =y =2 =1
mellett all fenn, ezek valoban megoldasai az egyenletnek.



