Jeloljiik a két részhalmazt A-val, B-vel, és azt, hogy n az A eleme, jeloljiik (szokas szerint) n € A-val. Feltessziik,
hogy a feladat allitdsa nem igaz, és A, B épp olyan felbontas, amelyben nincs hdromtagu szamtani sorozat. Megmutat-
juk, hogy han > 4, akkor (n—1) és (n+1) nem tartozhatnak ugyanahhoz a halmazhoz. Ha ugyanisn—1 € A, n+1 € A,
akkor csak n — 3 € B, n+ 3 € B lehetne, amde ekkor n mar sem A-ban, sem B-ben nem lehetne. Nyilvan feltehetjiik,
hogy a 7 az A-ban van. Ekkor el6z6 megallapitasunk szerint csak 5 € B, 9 € B lehet, és ezek miatt 3 € A, 11 € A.
Mivel feltevésiink szerint 3 és 11 szidmtani kdzepe A-beli, ellentmondéasra jutottunk, tehat allitasunk igaz.

Megjegyzés. Belathato az is, hogy mar az els6 9 természetes szamot sem lehet tgy két halmazba rakni, hogy egyikben
se legyen 3 elemi szamtani sorozat. Az els§ 8 szamra ez még nem igaz, mint azt az A = {1, 2, 5, 6}, B=1{3, 4, 7, 8}
felbontds mutatja. Amint azt Szemerédi Endre matematikus nemrég bizonyitott tételébdl kiolvashatjuk, ha elég sok
szamot bontunk két halmazba, tetszéleges hosszi szamtani sorozatok létezését is lehet bizonyitani.



