Azt kell igazolnunk, hogy a fiiggvénynek semmilyen a # 0 valés szdm nem periodusa. Ehhez elegendd, ha minden
a # 0 valés szamhoz mutatunk olyan z-et, amelyre D(x) # D(x + a), azaz x2 és (x + a)? koziil az egyik racionalis a
masik irracionélis.

Racionalis és irracionalis szdmok Osszegének és szorzatanak jellegét az alabbi ismert tablazatban tiintetjik fel (r
raciondlis, ¢ irracionalis szamot jelol):

+ | 7 ] X | r i
ro|r i ro|r i har+#0
) . |r vagy ¢ 1 1 |r vagy 1t

Ezek utan a-ra nézve harom esetet kiilonboztetiink meg:

1. a raciondlis:

Ekkor 2 = v/2 megfelels, hiszen D(v/2) = 1, mivel (v2)? = 2, mésrészt (a + v2)? = a® 4+ 2 4 2v/2a, amely a fenti
tablazat alapjan irracionalis, igy D(v2 +a) = 0.

2. Ha a irracionalis, de a? racionalis (pl. v/3):

Ekkor z-et 1-nek valasztjuk. Nyilvan D(1) = 1, mig (a + 1)? = a® + 1 + 2a irracionalis, igy D(1 + a) = 0.
3. Ha a és a? is irracionalis (pl. {L/ﬁ)
Legyen = = 0. Ekkor D(0) = 1, ugyanakkor (a + 0)? = a® miatt D(0 4 a) = 0. Ezzel az allitast igazoltuk.
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