
Húzzunk az eredeti ötszög súsain át a bennük találkozó oldalakra mer®leges, az ötszögb®l kifelé induló félegye-

neseket. Tekintsük minden egyes súsban azokat a szögeket, amelyeket úgy kapunk, hogy az ott lev® teljes szögb®l

elhagyjuk az ötszögnek az illet® súshoz tartozó szögét, továbbá az ehhez satlakozó két derékszöget, amelyek szárait

épp az el®bb rajzoltuk meg. Így a 360
◦

-os teljes szögb®l 180
◦

-nál többet, de 360
◦

-nál kevesebbet hagytunk el, tehát

mindig marad vissza szög, és az kisebb 180
◦

-nál. A visszamaradó szögek összege 360
◦

, hiszen az ötszöget körbe járva

az el®bb megrajzolt félegyenesek iránya pontosan egy körforgást végez.

Mérjünk fel a visszamaradó szögek száraira a súsukból indulva 4 egységnyi szakaszokat, és ezek végpontjában

emeljünk a szárakra mer®legeseket. Mivel a szárakból és a most megrajzolt mer®legesekb®l álló alakzat szimmetrikus

a szögeket felez® egyenesekre, új mer®legeseink a szögfelez®kön metszik egymást. Ezeket a mer®legeseket különben úgy

is megkaphattuk volna, hogy az eredeti oldalakat önmagukkal párhuzamosan 4 egységgel kifelé toljuk. Ilyenkor tehát

az eredeti ötszöghöz öt téglalap és öt deltoid satlakozik.

Rajzoljuk meg a súsok körüli 4 egység sugarú köröknek a deltoidokba es® ikkeit. Az ötszög területe többel

n®tt, mint e ikkek együttes területe. Mivel a ikkekb®l pontosan egy teljes kört állíthatunk össze, területük összege

4
2
π > 16 · 3, 14 = 50,24. A feladat állítását ezzel bebizonyítottuk.

Megjegyzés. Az állítás (és a fenti bizonyítás) ötszög helyett tetsz®leges konvex sokszögre érvényes.
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