Elgszor valasszuk P-t a CBD félkoriven. A C'P.D haromszog nyilvan derékszogi és hasonlo az ugyancsak derékszogi
CEF haromszoghoz, hiszen egy hegyes szogiik ko6zos. Mivel P és A a CD atmérs kiilonb6z6 oldalan van, a PA, CD
hurok metszik egymaést, vagy P a C, D pontok egyikével azonos. Ez utébbi esetet kiilon fogjuk vizsgalni. A PA
egyenes tehat a CPD haromszdg belsejében halad, s mivel A a C'D iv felez6pontja, CPA<t = DP A<, azaz PA bels§
szogfelezGje a C'PD haromszognek. Ekkor felhasznalva a szogfelezs osztésaranyara vonatkozo tételt, mely szerint a
szogfelezs a szemkozti oldalt a kdzrezaro oldalak ardnyaban osztja, kapjuk, hogy
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ahol az els6 egyenl@ség a hasonld haromszogek megfelels oldalaira vonatkozik.
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Innen adodik, hogy FF = ED, azaz EFD egyenld szari derékszogd haromszog. Az F pontok tehat azon az
egyenesen sorakoznak, mely a C'D atmér6vel 45°-0s szoget zar be, ez pedig a BD egyenes. Valoban D is, és B is pontja
a mértani helynek. Hiszen ha P = D, akkor PA és DC metszéspontja E, valamint az F' pont is azonos D-vel. Ha
P = B, akkor E a k kozéppontja és F' megegyezik B-vel.

Ha viszont P a C-be esik, akkor a C'P egyenes nincs meghatarozva, igy nem jon létre F' pont. A mértani helyhez
tehat nem tartozik hozzd a BD egyenesnek az a pontja, melyet belgle a C' = E-n keresztiil az AB-vel parhuzamos
egyenes metsz ki. Mivel P-t most a C'BD koriven vizsgaltuk, mértani helyként a BD egyenesnek csak egy részét
kaptuk.

Most vizsgaljuk azokat a P pontokat, melyek a CAD iven vannak. A CPD haromsz6g most is derékszogd és
hasonlo CEF-hez. Az (1) aranypar elsé egyenlGsége igy most is teljestil. Konnyd belatni, hogy a PA egyenes most
kiils6 szogfelez6je a C P D haromszognek, hiszen PB a bels6 szogfelezs és AP B< = 90°, Thalész tétele miatt. Hazzunk
parhuzamost a C' ponton keresztiil az AP szogfelezével s jeloljiik a PD-vel valdé metszéspontjat H-val. Az EPC<q =
PCH< = PHC< miatt PH = PC-vel, és a PDFE szog szaraira felirhaté a kovetkez6 aranypar:
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és a hasonlosagbol PC = RO

igy (1) most is teljesiil. Emiatt az F' pontok most is a BD egyenesen vannak. Mivel most P és A a CD egyenes
ugyanazon oldalan van, a C'D és AP hurok nem metszik egymast, az AP egyenes C-n, ill. D-n til metszi a CD-t. Az
E és F pontok tehat annal messzebb keriilnek C-t6l, ill. D-t6l, minél kozelebb van P az A-hoz. Ha P egybeesik A-val,
akkor a PA egyenes nem hatarozhat6é meg, s igy nem tartozik hozza F' pont.

A mértani hely tehat egy pontja kivételével a BD egyenes.

Be kell még latnunk, hogy a BD egyenes minden pontja (azt az egyet kivéve) hozzatartozik a mértani helyhez.
Vegyiink fel a BD egyenesen egy tetsz6leges F' pontot. Huzzunk F-en keresztiil pairhuzamost AB-vel, ez biztosan metszi
CD-t. Ez a metszéspont lesz az E pont. E-t 6sszekotve A-val, kapunk a koéron egy P pontot. Ennek a P pontnak
megfelel§ mértani hely pont csak az F' lehet, hiszen ez az egyetlen olyan pont, amely az F-n &t htzott parhuzamoson
is és a BD egyenesen is rajta van.



