I. megoldas. Ha = > 0 és y > 0, akkor (1)-b6l 2 < 1 és y < 1 kovetkezik, (2)-bél pedig = > 1. Igy csak z = 1
teljesiilhet. Ezt (2)-be helyettesitve y = 0 adodik. Behelyettesitve lathato, hogy ez a szampar (1)-nek is megoldasa.
Tehat az egyenletrendszer megoldasa nem negativ szdmok korében: x =1, y = 0.

Ha z +y > 0, akkor (z +y)° = 2° + ¢ + 3zy(x + y) alapjan
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Ha z+y > 1, akkor a bal oldal nagyobb 1-nél, a jobb oldalon 4ll6 tort értéke pedig né, ha a nevezét 1-re csokkentjiik.
Azt kapjuk tehat, hogy 1 < 2 +y° 4 3zy, ami (1) miatt lehetetlen. Hasonlé ellentmondésra vezet az 2 +y < 1 feltevés
is, igy (1)-bol az x + y > 0 feltétel mellett x + y = 1 kovetkezik. Ezt (2)-be helyettesitve kapjuk, hogy

-y =@+y)(lz-—y) =z-y=1

Az egyenletrendszer tehat  + y > 0 feltétel mellett az
z+y=1 z—-y=1

egyenletrendszerrel ekvivalens és ennek tovabbra is csak * = 1, y = 0 a gyoke.

II. megoldas. Megmutatjuk, hogy az egyenletrendszernek akkor sincs mas megoldasa, ha z-r6l és y-rél nem tesziink
fel semmit.
Az els6 egyenlet az 2° +y° = (z + y)* —3zy(z+y) 6s az a® —b® = (a—b)(a® + ab+ b?) azonossagok felhasznalasaval
szorzattd alakithato:
4y 14 3zy=(r+y)° —1-3eylz+y—1)=
=@+y-1(@+y)°+(@+y) +1)-
—3aylz+y—1) =
=(z+y-1)(@+y° —zy+a+y+1).

A miésodik tényez6 négyzetek Osszegére bonthato:

Py —aytrtytl= [(x+1)2+(y+1)2+(x—y)2].

N =

Az (1) egyenlet tehat ekvivalens az
(1%) (z+y- D]+ +@+1’+@-y)’| =0

egyenlettel. Innen vagy z+y =1, vagy x =y = —1.
A masodik eset (2) miatt nem megoldas, az els6 esetben pedig (2)-b6l az x =1 és y = 0 gyokot kapjuk.



