Legyen f a locsolkodo fitk, n pedig az egy iivegben levs cseppek szama. Ekkor egy fia g — 15 csepp kolnit locsolt

a mamara. Emiatt
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A lanyokra vonatkozo feltétel nem egyértelnt. Ha példaul minden fiunak ugyanaz a lany tetszett, akkor 6 f - n/2
csepp kolnit kapott, ami szintén tobb, mint harom tiveg. Adott f esetén sem mindegy, hogy az egyes lanyokat hanyan
véalasztjak. A feladat csupan a kolnisiivegre kivancsi, a tobbi koriilményt mi szabadon véltoztathatjuk a feltételekkel
OsszeegyeztethetGen.

Helyettesitsiik egyelére a lanyokra vonatkozo feltételt egy gyengébb, de jobban kezelhet6 kikdtéssel. Egy lanyra
sem jutott 37 cseppnél tobb, igy a négy lanyra 6sszesen legfeljebb 12n csepp jutott. Igy, mivel egy fit a négy lanyra

Osszesen g + 15 csepp kolnit locsolt: f - (g + 15) < 12n, ahonnan kapjuk, hogy
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egyenl6tlenséglancot jelenti, ahonnan kapjuk, hogy
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vagyis n > 50. Tehat egy iivegbe legalabb 51 csepp kolni sziikséges. De okoskodasunk nem megfordithato, igy tovabbi
finomitasra van sziikség.
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Ha n > 50, akkor - _n30 <15 < FZ)O, igy talalhato (3)-at kielégits f egész szam. Ha (3)-t egy kicsit atalakitjuk:
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akkor azt is latjuk, hogy a 7 < f < 23 értékek barmelyike kielégiti (3)-t elég nagy n esetén. Nekiink arra az f értékre
van sziikségiink, amikor n a lehetd legkisebb. Figyelembe kell venniink azonban, hogy (2) és igy (3) jobb oldala nem
egyenértékd a lanyokra vonatkozo feltétellel. Ha példaul f > 21, akkor elég nagy n-re (f = 21 esetén n > 210) (3)
fennall, de barmilyen is a fitk izlése, van olyan lany, akit legalabb hatan valasztottak, igy 6 mar ezektdl is legalabb
harom iiveg kolnit kapott. Ahhoz, hogy a lanyokra vonatkozd feltételt megvaldsithassuk, a fidk szadmat kicsire kell
véalasztanunk, hisz igy érhet6 el, hogy egy lanyt se valasszanak til sokan. Ha viszont csokkentjiik a fiuk szamat, akkor
a mama, azaz (1) miatt n-et novelniink kell. Ahhoz, hogy példaul f = 7 kielégitse (1)-et, n-et legalabb 211-nek kell
valasztanunk, ez pedig tdl nagy az elézetes n > 50 becsléshez képest.

Az f = 15 érték méar lehetséges, ha n > 50. Ha tehat a fiuk 15-en voltak, akkor volt olyan lany, akit legalabb
négyen valasztottak. Ezektdl legalabb 2 iiveg kolnit kapott, a tobbiektsl 5 — 5 cseppet, igy 6 legalabb 2n+ 11 -5 csepp
kolnit kapott. Ez n < 55 esetén nem lesz tobb, mint 3 iiveg, azaz 3 n csepp kolni.

Igy f = 15 esetén minimélisan 55 csepp sziikséges. Ez mar meg is valosithato, amennyiben harom lanyt négyen,
egyet pedig harman locsoltak meg.

Meg kell nézniink, hogy ha 50 < n < 55, akkor (1) lehetévé teszi-e a fitk szamanak csokkentését.

Mivel (1) bal oldala monoton fogyo, elegendd n = 54-et vizsgalni. Ekkor (1) szerint f > 13,5, igy 13 vagy annél
kevesebb fit esetén n < 55 (valoban ekkor n < 56), igy ekkora csokkentés mar nem ad jobb eredményt.

Ha f = 14, akkor (1) alapjan 14 > n30’
n—
is elérhetd, hogy egy lanyt se valasszanak 4-nél tobben — példaul harom lanyt négyen, egyet pedig ketten — és igy a

vagyis n > 52,5. Igy ha n < 53, akkor (1) teljesiil. Mésrészt most

2
legillatosabb ledny is 4 - — + 10 - 5 = 2n + 50 csepp kolnit kapott, ami n < 53 esetén harom iivegnél kevesebb.

n
Tehat az adott feltételek esetén egy iivegben legaldbb 53 csepp kolni volt, és ez lehetséges is, amennyiben 3 lanyt
44 fiq, egyet pedig két fia locsolt meg.



