Ahhoz, hogy a kérdésre igenls valaszt adhassunk, elég belatni, hogy az f fliggvény monoton névekvs, azaz barmely
n természetes szamra:

(1) f(n—1) < f(n).

(1) fennallasat teljes indukcioval mutatjuk meg. n = 1-re 0 = f(0) < f(1) = 1, igy (1) teljesiil. Tegyiik fel, hogy N
olyan természetes szam, hogy n < N esetén fennall (1). Megmutatjuk, hogy (1) teljesiil (N + 1)-re is. f(N +1) =
fIN+1=5s(N+1))+1, f(N) = f(N —s(N)) + 1. Mivel az s fiiggvény értéke legaldbb 1, igy N +1—s(N +1) < N
és N — s(IN) < N. Ha belatjuk, hogy

(2) N+1—-s(N+1)>N—s(N),

akkor az indukcios feltevés miatt (1) teljesil (N + 1)-re is.
Jelolje r az N szam felirdsaban az utolsé helyeken allo kilencesek szamat (r = 0 is lehet). Ekkor

N=9-10°+9-10' +...+9-10"" 1+ A - 10",
ahol A olyan természetes szam, amelynek utolso szamjegye nem 9. Nyilvan s(N) =79+ s(A) és s(N+1) = s(A) + 1,

tehat sS(N+1)=s(A)+1<s(N)+1=r-9+s(A)+ 1, azaz (2) teljesiil. Az is latszik, hogy f(N + 1) = f(N) akkor
és csak akkor, ha s(N + 1) = s(N) + 1, azaz ha r = 0.



