Helyezziikk az ABC héaromszoget ugy magunk elé, hogy a BC oldala vizszintes legyen, és az A csucs a BC folé
keriiljon. Most még nyilvan feltehetjiik, hogy AB < AC. Jeloljik BC felez6pontjat F-fel, A-nak BC-n levs vetiiletét
G-vel, ABC koré irt korét k-val, BC felez6 mer6legese messe, tovabba k-t D-ben és E-ben (koziilik D legyen BC
alatt), végiill BC és AD metszéspontja legyen H. Igazolni fogjuk a mondott allitast, mégpedig ugy; hogy megmutatjuk,
ha X a BH szakaszon van, akkor X X’ < HD, ha pedig X az FC szakaszon van, akkor X X’ < FF’ ahol I’ az AF
és k masodik metszéspontja.

Mint ismeretes, k-nak X-en dtmend hirjainak a darabjaira
BX - -XC=AX -XX'

érvényes, és itt BX - XC = (BF — FX) - (BF + FX) = BF? — FX?. Ha tehat X akar B, akir C felé mozogva
tavolodik F-t6l, BX - X C' értéke fogy. Kozben AX értéke akkor ng, ha X tavolodik G-t6l, ami mindig igy van, ha X
az FC-n mozog, ha pedig F-t6l B felé mozog, akkor azutan kovetkezik be, ahogy X athalad G-n. (Természetesen ha
B-ben tompaszdge van azABC haromszognek, akkor ez utébbira soha nem keriil sor.) Emiatt X X’ valéban kisebb
FF'-nél, ha X az FC szakaszon van. Ha G a BC szakaszon van, és X ennek a BG részén, akkor X X' < GG, ahol
G’ a k és AG masodik metszéspontja. Végiil ha X az F-t6l B felé haladva H-n méar taljutott, de G-n még nem, akkor
legyen Y az AX egyenesnek k D-beli d érintGjével valo metszéspontja. Most az is igaz, hogy XY < HD, hiszen az
AX egyenesnek a parhuzamos BC, d egyenesparral bezart szége nagyobb, mint az AH egyenesnek.



