Tekintsiik elGszor azt az esetet, amikor az a egyiitthat6é racionalis szam. Ezt racionélis x-szel szorozva, raciondlis
szorzatot kapunk. Ha b is raciondlis, akkor y is az. Ebben az esetben tehat barmely raciondlis = érték esetén racionélis
y adédik. Ha pedig b irraciondlis, akkor y is az. Tehat ha a is, b is racionalis, akkor végtelen sok olyan pont van az
egyenesen, amelynek mindkét koordinataja raciondlis szadm, ha pedig az a racionalis, b pedig irracionélis szam, akkor
egy sincs. Az el6bbi esetre példa az y = x egyenes, az utobbira pedig y = x + V2.

Most vizsgaljuk meg azt az esetet, amikor az a egyiitthato irracionalis. Megmutatjuk, hogy ekkor legfeljebb egy
olyan pont van az egyenesen, amelynek mindkét koordinataja racionéalis. Tegyiik fel ugyanis, hogy van két kiillénbo6z6
ilyen pont: az (x1; y1) és az (x2; y2), ahol tehat az x1, y1, x2, y2 raciondlis szamok, és x1 # x2, mert ellenkezs esetben
Y1 = Y2 is teljesiilne. Tovabba

y1=ar1+b
Yo = axs + b.

Ekkor azonban y; — y2 = a(z1 — x2) és a feltétel szerint 21 — 22 # 0. Ebbdl az adodik, hogy

Y1 — Y2
a ="
r1 — X2
azaz egy irracionélis szam egyenl6 két racionalis szam hanyadosaval, ami nyilvanvaloan ellentmondas. Az y = v2-z+1
egyenes példaul egyetlen olyan pontot tartalmaz, amelynek mindkét koordinataja racionalis szam, és ez a (0; 1) pont.
Mivel az Gsszes esetet attekintettiik, az allitast igazoltuk.



