Valasszuk ugy a jelolést, hogy az ABC D paralelogramméaban AD > DC, az atlok altal bezart szog ¢, AD — DC =
d > 0, és legyen adva az AC atlo. Jeloljiik az atlok metszéspontjat O-val.
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1. dbra

Mivel ismerjiik az atlok hajlasszogét, meg tudjuk huzni a BD atlo egyenesét is. Mérjiik fel az AD oldalra a
DE = DC tavolsagot. A C, E pontokon atmend egyenes messe a BD atlo egyenesét a @Q pontban. A CDFE egyenld
szart haromszogben hiuzzuk meg a C'E oldalhoz tartozd magassagot, és jeloljik a talppontjat P-vel. Mivel P felezi
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EC-t és O felezi AC-t, OP||AE és OP = EAE = §d. Vetitsiik a C' pontot merdlegesen a BD-re, s jeloljiik a

vetiiletét C'-vel. A CDC' és CDP kozods atfogoju derékszogt haromszogek, PCDC’ tehat hirnégyszog. Ha C' a CD’
ugyanazon oldalara esik, mint P, akkor PCD< + PC'D< = 180° (1. abra), s ezért PCD< = PC'O<. Ha P és C' a
CD szakasz ellenkez6 oldalan van (2. abra), akkor DCP< = DC’ P< egyenl6 hirhoz tartozo keriileti szogek. Tovabba
DC P« = DEP< = EPO<. Mindkét esetben az OPC’ és OPQ haromszdgek hasonlok (két szogiik egyenld), és igy
(1) OP? =0Q -0C'.

Az OP és OC'’ szakaszok hosszét ismerjiik, s igy OQ tavolsagot meg tudjuk szerkeszteni.

2. abra




3. dbra

Ennek alapjan a szerkesztést a kovetkezSképpen végezhetjiik el (3. dbra).
Felvessziik az AC' szakaszt, az O felez6pontjan at meghizzuk a BD atlo f egyenesét, mely vele az adott ¢ szbget
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zarja be. A C pontot levetitjiik f-re és OC’ és OP = §d ismeretében (1) felhasznalasaval megszerkesztjiik az OQ

tavolsagot. Majd A koriil egy d sugart kort rajzolunk. Ahol a kor metszi a CQ egyenest, ott kapjuk az E, ill. E’
pontot. A kornek az egyenessel altaldban két metszéspontja lesz. Az ezeket A-val 6sszekots egyenesek metszik ki f-bdél
a paralelogramma hidnyzo csicsait, az 1. abra szerinti AE’ a B cstcsot, hiszen ECD< = CED< = AEE'< = EE' A<
miatt E'A||CD. A szerkesztés menetébdl kovetkezik, hogy az ABCD paralelogramma eleget tesz a feltételnek.

A megoldhatosag feltétele, hogy az A koriili, d sugara kor két kiilonb6z6 pontban messe az OQ) egyenest. Nyilvanvald
tovabba, hogy a haromszog-egyenlGtlenség miatt az is sziikséges, hogy d < AC legyen. B6vebb diszkussziot nem
végezhetiink.

Tekintsiik végiil az adatharmasnak azt a kiilonleges, esetét, ha ¢ = 90°. Ekkor C’ az O-ba esik, szerkesztésiink
nem hajthat6 végre, de az atlok merdélegességébdl tiistént kovetkezik, hogy a paralelogramma csak rombusz lehetne.
Igy d = 0 mellett a feladat hat4rozatlan, d > 0 mellett pedig az adatharmas ellentmond6. (d = 0-bol indulva viszont
az kovetkezik, hogy csak ¢ = 90° lehet.)

A szerkesztés helyességét a kovetkezGképpen igazolhatjuk. Miutan megszerkesztettiik a C'Q) egyenest a fent leirt
modon, s elmetszettiik az A pont koriili d sugard korrel, hizzunk parhuzamost az O ponton keresztiil az AE-vel. A
kapott P pont nyilvan felezi az EC tavolsagot. A mértani kdzép tulajdonsagabol kdvetkezik, hogy OPQ< = PC'Q«,
valamint a parhuzamossag miatt OPQ< = AEE'<. P-ben allitsunk merélegest EC-re, s messe ez az f-et D'-ben.
ECD' héaromszdg egyenls szari, ECD'<c = CED'«, tovabba CPC’'D’ négyszog hturnégyszog, s ezért PCD'q =
PC'Q<. Messe az AE egyenes az f egyenest D-ben, az AEE'< = CED<. S mivel CED' ¢és CED szgek nagysaga
megegyezik és egyik szaruk kozos, kell hogy a D egybeessen D’-vel. Az ABCD idom paralelogramma — hiszen AE'||CD,
s mivel O felezi AC-t, igy kell hogy felezze BD-t is —, s eleget tesz az elGirt feltételeknek.
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