I. megoldas. Jeloljiik altalaban R, (x)-szel az
(2) Ry(x) = o® — 22271 432272 — 42?3 1 4 2n+1

Osszeget. Megmutatjuk, hogy ez minden rogzitett x mellett n-ben monoton né. Ebbdl kovetkezik a feladat allitasa,

hiszen
Ri(z) =2 -20+3=(z—1)>+2>2,

tehdt igy (1) bal oldalénak értéke minden valés z mellett legalabb 2.
Allitasunk igazolasa érdekében vizsgaljuk meg a Q,(z) = R,(x) — R,—1(z) kiilonbséget:
Qu(x) = 2% — 22271 4 32272 — 42?3 f 52 — 6™ S 4 4 2n 41—
—(x?72 2?3 4 3 g on— 1) =

= g2 920l p 92072 9203 L 9p2n—d _9p2n=5 4 49
Megmutatjuk, hogy rogzitett x mellett ez is monoton né n-ben. Ebb6l mar kovetkezik az allitdsunk, hiszen
Qizx) =2 —20+2=(z—1)*+1>1.
Ismét a szomszédos tagok kiilonbségét vizsgaljuk :

Qn(x) — Qn_1(x) = 2®™ — 222" 71 £ 222772 222773 1 | 4
42— (2272 — 22?3 4 4 2) =

_ :L,Qn _ 2‘%,27171 +$2n72 _ (xn _ xnfl) Z 0.

Allitasainkat ezzel bebizonyitottuk.
Ndray Zsdfia (Budapest, I. Istvan Gimn., II. o. t.)

II. megoldas. Az egyenld kitevGjd hatvanyok kiilonbségének ismert szorzatta alakitasa alapjan, ha z # —1

1— (_x)k-l-l

Sp(z) = (—2)F + (=) 14+ 1= .

Ezt ismét felhasznalva kapjuk, hogy

Ti(@) = Si(x) + Spo1(2) + ...+ Si(z) + 1 =

Sl AR el G G Bl .
1+ 1+ 14z
(k+1) = (—2)Sk(x) _ (k+ D1 +2) = (=2) (1= (—2)**)

1+2 (1+x)?
(k+1)+ (k+2)z + (—x)k+?2
(1+ )2 '

Mivel az (Sg(z) + Sk_1(z) + ...+ Si(z) + 1) Gsszegben (—z)* csak egyszer szerepel, (—z)*~1 ketszer, (—z)~2
haromszor, és igy tovabb, végiil az 1 minden tagban szerepel, tehat (k + 1)-szer fordul els,

Son(z) = (=) +2(—2)* 1 +3(—2)* 2 + ...+ 2n+ 1= R,(x).

Ez pedig nem negativ = mellett pozitiv, hiszen paros k mellett az el6bb kapott alak szamlaloja is, nevezg§je is pozitiv.
Tehat nem negativ « mellett (1) bal oldalan pozitiv szam all. Amde negativ z mellett is pozitiv ennek a kifejezésnek
az értéke, hiszen ekkor az eredeti alak minden tagja pozitiv. Tehat (1) bal oldaldnak az értéke minden valos = mellett
pozitiv.
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