A legkisebb olyan gémb, amelynek van kozos pontja a lapatlokkal az, amelyik éppen érinti a négyzeteket a lap-
kozéppontjukban. Ennek a gombnek a sugara 1/2, és az igy kapott konvex test az oktaéder, melyet 8 db szabalyos
haromszdglap hatarol.

A legnagyobb gémb, amelynek még van kozos pontja a lapatlokkal, a kocka koré irt gémb. A metszéspontok az

atlok végpontjai, azaz a kapott konvex test a kiindulési kocka. A gémb sugara a kocka testatlojanak fele, —

Vizsgaljuk most azt az esetet, amikor a gomb a lapatlokat két — a végpontjaiktol kiilonb6z6 — pontban metszi.
Barmekkora is a gomb sugara, kozéppontja (mely egyben a kockanak is kozéppontja) barmely lap kézéppontjatol 1/2
tavolsagra van. A kocka és a gdmb szimmetridjabol kovetkezik, hogy minden egyes lapon 4 metszéspont jon létre.
Vizsgaljuk meg azt a konvex testet, amelyet a metszéspontok meghataroznak.

Jelolje A, B, C, D a kocka alaplapjat pozitiv forgasi irany szerint felsorolva és A’, B’, C', D’ rendre az A, B, C, D
feletti cstcsokat. Az ABB' A’ ill. A’, B', C’', D' szomszédos lapokon a gémb altal kimetszett négyzetek csticsai Ay, Aa,
As, A4, ill. By, By, Bs, By ugyancsak pozitiv forgasirany szerint megadva agy, hogy A1 A4 || A’B’,ill. B1Bs || A’B’ és
Ay, ill. By kbzelebb van A’ B’-hoz, mint A,, ill. By.

A szimmetria miatt a By pontnak a C’ B’ B sikto6l valo tavolsdga ugyanannyi, mint az A4 ponté, azaz Bo Ay || C'B'B
sikkal. B1 By || A'B’ || A1 A4, s mivel A’B’ mersleges C' B’ B sikra, igy mer6leges A4 By egyenesre is, azaz az A1 Ay Bs By
négyszog altalaban téglalap. A konvex testet tehat 6 db négyzet, 12 db téglalap és 8 db haromszog hatarolja. Mivel a
kocka testatloi koriili 120°-os forgatas a kockat is, a gdombot is dnmagéba viszi at, ez utobbiak szabalyosak.

Feladatunkban annak a gombnek a sugarat keressiik, amellyel elmetszve a kockat, a téglalap oldalai egyenl6k
lesznek.

Jeloljiik a feltételnek eleget tevd gomb sugarat r-rel, s fejezziik ki a kockalapon keletkezett négyzetek oldalat r
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Ennyivel kell egyenl6nek lennie az A,Bs szakasznak is. Az A,By szakasz hosszét ugyancsak Pitagorasz tétele
segitségével hatarozhatjuk meg. Fektessiink az A4 By egyenesre egy sikot, mely meréleges A’ B'-re, s jeloljiik az A’ B’-
vel valo metszéspontjat M-mel. Az AyM By egyenls szara derékszogl haromszogben
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A BoM A, sik a kocka fed6lapjat a B’C’ éllel parhuzamos egyenesben metszi, igy
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egyenlethez jutunk. Innen mivel r > 0, ezért az r = v V2 = 0,579 értéket kapjuk a keresett gdbmb sugarara.
Gat Gyorgy (Esztergom, Dobo K. Gimn., II. o. t.)
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