A mondott tulajdonsag ekvivalens azzal, hogy az
(1) ar’? +br+c=x

egyenletnek az a, b, ¢ szdmok gyokei. Mivel egy masodfokt egyenletnek legfeljebb két kiilonb6zé gyodke lehet, az a, b, ¢
szamok kozott legalabb ketts egyenld egymassal. Mivel (1.)-nek az a szam gyoke, azért

(2) ab+c=a—a=a(l —a?).

Vizsgaljuk el6szor azt az esetet, amikor itt a két oldal értéke 0. Mivel kimondottan masodfoku egyenletet keresiink,
a # 0, tehat most a® = 1.

Ha a = 1, akkor b+ ¢ = 0. Ha b = ¢ = 0, ebb6l az x* polinomot kapjuk. Kiilonben b és ¢ nem lehetnek egyenlek,
tehat koziiliik az egyik egyenls a-val. Igy az 2° +  — 1 és 22 — x + 1 polinomokat kapjuk, de koziiliik csak az elsé
megfeleld.

Ha a = —1, akkor (2) szerint b = ¢, és a polinom alakja —2% + bz + b, ami tetszéleges b mellett megfelels.

Ratériink annak az esetnek a vizsgalatara, amikor (2) két oldalanak az értéke nem 0. Ekkor b # ¢, mert kiilonben
(1)-nek csak b%(a + 1) = 0 esetén lehetne b a gydke, de ekkor (2) bal oldalanak az értéke 0 volna. Tehat a vagy b-vel,
vagy c-vel egyenld.

Ha a = b, akkor ¢ csak ¢ + ¢ = 0 esetén lehet gyoke (1)-nek. Igy c értéke vagy —1 vagy 0. Az els6t (2)-be
helyettesitve visszajutunk a mar megvizsgalt a® = 1 esetre, a masodikbol az

(3) a+a=1

egyenletet kapjuk, amelynek mindkét gyoke mellett a(x? + 2) megfelel§ polinom.
Ha a = ¢, akkor (2) szerint b = —a®. Ezt (1)-be helyettesitve ismét a mar megvizsgalt a + 1 = 0 esetre jutunk
vissza. Tehat a keresett polinomok a kovetkezdek:
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x“, 2?2 +r—1, —x? 4+ bz + b, az? + ax,

ahol b tetsz6leges, a pedig (3) valamelyik gyoke.



