Ha adott két pont, K és L, és egy 0 < o < 180° szdg, akkor azoknak az M pontoknak a mértani helye, amelyekbdl
a KL szakasz « szog alatt latszik, két koriv; amelyek a K L egyenesre nézve szimmetrikusan helyezkednek el. Ebben
a jol ismert allitdsban a latészog az M-bsl K-ba, illetve L-be futéd félegyenesek kozti szog, ekkora forgatas viszi at az
egyik félegyenest a masikba.

Ha a forgatas iranyét is megadjuk, tehat megmondjuk, hogy az az 6ramutato jardsaval megegyezs, vagy ellentétes
iranyu legyen, akkor a két koriv koziil mar csak az egyik felel meg, hiszen a tiikkrozés megforditja a forgasiranyt.
(Azt, hogy az ugyanahhoz a korivhez tartozo pontokhoz egyenld forgasiranyok is tartoznak, a latokorok egyenlGségére
vonatkozo szokasos bizonyitassal lathatjuk be, csak most kozben a forgasiranyra is tigyelni kell.)

Az adott a 1at6sz0ghoz tartozo koriveket tartd korok masik ivén a latoszog 180 — a. Ha nem az M-b6l indulo MK,
ML félegyenesek szogét kérdezziik, hanem azt az 6ramutato jarasaval ellentétes irdnyu (azaz pozitiv) forgast, ami az
MK egyenest az ML egyenesbe viszi, ez mar az egész kor mentén ugyanaz lesz. Hiszen ha tugy valasztjuk az iveken
felvett M7, M, pontok betiizését, hogy az My, K, M,, L koriiljaras legyen pozitiv irdnya a koéron, akkor My K MsL
konvex négyszog, melyben a K M; L bels6 szog egyenld az Ma-nél levé kiilsé szoggel.

BeilleszthetSk a két latokorivet tartalmazé koron a korivek pontjai kézé maguk a K, L pontok is, ha M = K
esetén az M K egyenes alatt e kor K-beli érint§jét, M = L esetén pedig M L-en az L-beli érint6t értjiik. Most azt
kénnyebb elszor igazolni, hogy példaul a K-beli érint6t a K L egyenesbe vivé pozitiv iranyu forgatas kétszerese az OK
felegyenest OL-be viszi. Ennek alapjan a keriileti és kozépponti szogek kozti Osszefiiggés segitségével bizonyithatjuk
allitasunkat. (Tulajdonképpen célszert az egész tételsor bizonyitasat ezzel kezdeni, és erre vezetni vissza az altalanos
esetet is.)

Most térjlink ra a feladat allitdsanak bizonyitasara. Ha az AP egyenest v nagysigu pozitiv iranyu forgatas viszi
at a BP egyenesbe, akkor az A, B, P pontokon dtmené kor AB egyenesre vonatkozo ko tiikkorképe azon @ pontok
mértani helye, amelyek mellett az AQ egyenest v nagysagi negativ iranyu forgatés viszi at a BQ egyenesbe. Hasonldéan
kapjuk, hogy ha a BP egyenest a nagysagu pozitiv iranya forgatas viszi at a C'P egyenesbe, akkor a BC'P haromszog
kore irt kor BC-re vonatkozoé k4 tiikkorképe azon R pontok mértani helye, amelyek mellett a BR egyenest o nagysagu
negativ iranyu forgatés viszi at a C'R egyenesbe.

Ha van a k4, k¢ koroknek B-t6l kiilonb6z6 kozos pontja, mondjuk S, akkor arra egyrészt az teljesiil, hogy az
S A egyenest SB-be v nagysagi negativ irdnya forgatas viszi at, masrészt az, hogy SB-t SC-be a nagysagi negativ
iranyu forgatas. Tehat SA-t SC-be (a4 ) nagysagu negativ iranyu forgatas viszi 4t (ami helyett o+~ > 180° esetén
az a + v — 180° szdget vehetjiik, hiszen a 180°-os forgatas az SA egyenest Snmagaba viszi 4t). Igy S rajta van az
AC'P haromszog koré irt kor AC-re vonatkozoé tiikorképén, hiszen AP-t BP-be, majd BP-t CP-be pozitiv iranyban
forgatva éppen az AP-t C'P-be viv pozitiv iranyu forgatéast hajtjuk végre (esetleg még egy felesleges 180°-o0s forgatast
is). Tehat a harom kornek van k6z6s pontja.

Akkor is van a harom kornek kozos pontja, ha k4 és ko érinti egymast B-ben, hiszen akkor a B-beli érint6jiik
kozos. Emiatt a BA egyenest negativ iranyban v szoggel elforgatva e k6zos érintét kapjuk, amit « szoggel tovabb
forgatva a BC egyenesbe jutunk. Tehat most B maga van rajta a kg koron. (Ez a helyzet akkor fordul els, ha P-t az
ABC haromszog koré irhato k kor AC-re vonatkoz6 tiikorképén vessziik fel.)

Eddig hallgatolagosan feltételeztiik, hogy P nincs az AB, BC, C A egyenesek egyikén sem, kiilonben a harom kor
valamelyike nem létezik. Atvihets az allitasunk erre az esetre is, ha egy egyenesbe esé harom pont esetén a rajtuk
atmend kor helyett kozos egyenesiiket vessziik, csak azt kell kizarnunk, hogy P valamelyik csiccsal legyen azonos. A
bizonyitadsban ez csak annyi moédositast igényel, hogy azt is megengedjiik, hogy a forgatas az egyeneseket helyiikdn
hagyja.



