I. megoldas. Mivel egy szorzat értéke nem valtozik, ha az egyik tényez6t ugyanannyival szorozzuk, mint amennyivel
a masikat osztjuk, ezért az nyilvanvalo, hogy mindaddig helyes a moédszer, ameddig paros szamokkal van dolgunk. Pl1.
24-3=12-6 =612 = 3-24. Ha példaul az a szam, amelyiket mindig osztjuk 2-vel, 2-nek hatvanya, akkor egyszercsak
olyan szorzathoz jutunk, aminek az egyik tényezGje 1. Ekkor tehat helyes a szorzas. Most nézziik meg, mi a helyzet
akkor, ha az eljaras soran paratlan szamhoz ériink, példaul a feladat esetében 9 - 46-hoz. Ugy folytatjuk a szorzast,
mintha a cél 8 - 46 kiszdmolasa lenne (igy kapunk a kovetkezs lépésben 4 - 92-t), tehat 1 - 46 = 46-tal kevesebbet
szamoltunk. Es ugyanigy minden paratlan szamnal kevesebbet szamoltunk annyival, amennyi a masik tényezs. Ezért
kell végiil az utolso szorzathoz hozzdadni a paratlanok mellett allé szamok Osszegét.
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I1. megoldas. Irjuk at az elss oszlop szamait Ggy, hogy minden szam helyére a 2-vel valo osztaskor adédé mara-
dékat irjuk. Ezekbdl a szamjegyekbdl alulrdl felfelé haladva épp az els6 szam kettes szamrendszerbeli alakjat kapjuk
hatulrol elére, hiszen eljarasunk sordn minden egyes lépésben meghatarozzuk az éppen keziinkben levd szam kettes
szamrendszerbeli utolso jegyét (ez nem mas, mint a 2-vel valo osztaskor adodo maradék), és az utolso jegy elhagyéasakor
keletkezs szamot (péaros szamnal ez a szam fele, paratlanbol elbb egyet ki kell vonnunk). A k6zolt szorzés tehat nem
més, mint egy tetszéleges szamnak egy kettes szdmrendszerben felirt szdmmal valé szamjegyenkénti szorzasa: a 0 szam-
jeggyel nem szorzunk (ezért hagyjuk el a parosok melletti szamot), az 1 szamjeggyel valo szorzaskor pedig a szamjegy
helyi értékét is figyelembe kell venni. Szerencsére eljarasunk sordn a masodik szdm 2 minden sziikséges hatvanyaval
megszorzodik, és ezek a szorzatok az épp megfelel§ helyen keletkeznek. Valoban, a legfelsé sorban maga a szam all, és
az utols6 szamjegy helyi értéke 1. Innen lefelé haladva a szam is, a helyi érték is 2-vel szorzodik. Allitasunkat ezzel
bebizonyitottuk.



