Jeloljiik az ABC haromszog koriilirt korének kozéppontjat O-val, O-nak az a, b, ¢ oldalaktél valo tavolsagat rendre
dg, dp, dc.-vel, a beirt kor sugarat r-rel. Valaszthatjuk a jelolést agy, hogy ab > c legyen.
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Azt kell bizonyitani, hogy
de +dp +d. > 3r.

Irjuk fel az ABC haromszog teriiletének, t-nek kétszeresét kétfeleképpen:

(1) 2t =2rs=r(a+b+c),
masrészt
(2) 2t = ad, + bdp + cd,.

Ez utobbi egyenléség helyes, mivel a feltétel szerint a haromszog hegyesszog, és igy O a belsejében van.
A d,, dy, d. szakaszoknak a megfelels oldalakkal valé metszéspontjait jeloljiik A’, B’, C'-vel. Az OAB’, COA’,

BOC’ haromszdgekbsl
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s mivel a > b > ¢, innen d, < dp < d. adédik. Az (a — b) (d, — dp) szorzat tehat biztosan negativ vagy 0. A szorzast
elvégezve, s a masik két oldalra is felirva az egyenl6tlenségeket, kapjuk

adg + bdy < bd, + ady,
(3) bdy + cd. < cdyp + bd,.,
ad, + cd. < ed, + ad..

Az egyenlitlenségek megfelels oldalait 6sszeadva és mindkét oldalhoz hozzaadva még (2) jobb oldalat
3(adg + bdp + cd.) < (a+b+c¢)(dy + dp + de).
(2) szerint a bal oldalon 6¢ all, ami (1) szerint egyenls 3r(a + b + ¢)-vel, azaz
3r(a+b+c) <(a+b+c)(da+dy +de).

Végigosztva az (a + b+ ¢) > 0-val, éppen a bizonyitando egyenlGtlenséget kapjuk.



