A feladatban a két kor szerepe azonos és sugaruk kiilonbo6zs, igy feltehetjiik, hogy példaul ke a nagyobb sugari:
r < Tra.

fo)

El6szor azt az esetet vizsgaljuk, amikor a kordk kiviilrél érintik egymaéast. Ekkor M, és My kozrefogja T-t, és az
01 M7, 0o My sugarak ellentétes irdnytak. Ha My és Mo kozil az egyik az 0109 egyenesen van, ott van a maésik is, és
P nem jon létre. Kiilonben az O M0 My négyszog olyan trapéz, amelynek O Ma, M;02 szarai nem parhuzamosak,
hiszen a parhuzamos O1 M7, M205 oldalak nem egyenlSk. Mivel e két oldal koziil az elsé a kisebb, a szarak O; Mp-en
tali meghosszabbitasai metszik egymast, itt van a P pont. Jeloljik a P-n atmend, O; M;-gyel parhuzamos egyenes
0105-vel alkotott metszéspontjat O-val, ez is Oy M;-nek Oy Ms-vel atellenes oldalan van. Emiatt az O102M; és OO2 P
haromszogek hasonléak,

(].) OP . 01M1 = OOQ . 0102 = OQP . OQMl.

Ugyancsak hasonlok a PM101, POs My haromszogek is, emiatt PM; : POy = 71 : ro, tehat a fenti ardanyok kozos
értéke

(2) OQPZOQMlpoQZ(POQ—PMl):TQS(TQ—Tl).
Tehat egyrészt
op—=_"1"72_
r2—T"
masrészt
00, = Lt
To —T1

Ezek miatt O helyzete nem fiigg e megvalasztasatol, és ugyancsak fiiggetlen ettél P és O tavolsidga. Ez azt jelenti,
hogy P rajta van az O kozéppontt, r = r17r2/(re — r1) sugara koron. Megforditva, ha P ennek a kérnek nem az O104
egyenesen levs, de kiilonben tetszéleges pontja, akkor az O P-vel megegyezé irdnyt ki-beli O1 My és OP-vel ellentétes
iranyu ko-beli Oy M, sugarak végpontjai altal meghatarozott My, My pontra az O109M; és OO P, valamint a PM;04
és PO, M, haromszogek hasonléak, hiszen két—két oldaluk parhuzamos, és ezek aranya egyenls. Igy My a PO, és M,
a PO; egyenesen vannak, és mivel O1 M1, Oy M, ellentétes iranyiak, M Ms dtmegy T-n. Az O kézéppontu, r sugari
kornek tehat tetszoleges, nem az 0102 egyeneshez tartozé pontja a vizsgalt mértani helyhez tartozik.

Ratériink annak az esetnek vizsgalatara, amikor ky beliilrsl érinti ko-t (tovabbra is feltessziik, hogy r1 < 72). Most
O1 My és Oa My egyirdanytak, emiatt P és az altala meghatarozott O koztiik van. Az O109M; és OO4 P haromszogek
most is hasonloak, tehat (1) érvényben marad, most viszont PM;0q és POsMsy az OP egyenes ellentétes oldalain
vannak, hasonlosagukbol tehat (2) helyett az kovetkezik, hogy

OoP : OoMy = OoP - (02P+PM1) =71y : (7o +T‘1).

Emiatt most » = OP = ryiray/(ro +11), OO2 = (ro —r1)r2/(ra + r1), tehat P az igy meghatérozott O koriili r sugara
kor O1042-vel alkotott metszéspontjaitol kiilonb6ézé pontjait jarja be.
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