Az ajasazay szamnégyes egymads utan irva csak ugy lehet hatjegyd szam, ha a; és as is egyjegyu. Fejezziik ki
ezekkel as-at és aq-et. Az (1) egyenlet atrendezésébdl azt kapjuk, hogy

aipaz
(2) a3 =-—-,
2@1 — az
és ennek felhasznalasaval
aiaz
ay = ———.
3a1 — 2a9

A feladat kovetelménye szerint 0 < a; < az. Az a4 csak agy lehet pozitiv egész szam, ha

(3) 3a1 — 2a9 > 0,
vagyis
(4) 3CL1 - 2a2 Z 1,

és az ag < a4 kovetelmény miatt

(5) 2a1 —ag 2 2,
. 3
A (3) egyenl6tlenségbdl az adodik, hogy as < S Tehat

3
(6) a1<a2<§a1.

Mivel a1 és as is egész szam, ezért a (6) egyenlGtlenség csak ugy allhat fenn, ha a; > 3 és as > 4. Legyen a; és as
legnagyobb kozos osztdja d, és a; = ajd, az = ayd. Ekkor

ayahd ayahd

(7) as és as =

= / / / /"
2a7 — ay 3a; — 2ay

A (6) egyenl6tlenséghez hasonléan most is azt kapjuk, hogy

3
(8) a/1<a’/2<§a/17
és
al >3 és ah > 4.

Ebbél az kovetkezik, hogy d < 2, mert ha d > 3 lenne, akkor mar as kétjegyt szam volna.

Most megmutatjuk, hogy a; és az nem lehetnek relativ primek, vagyis d > 2; amib6l kovetkezik, hogy d = 2.
Tegyiik fel ugyanis, hogy a1 és ag relativ primek. De akkor a; és 2a; — ag is azok. Ezért az as csak 4gy lehetne egész

a

< az p 2 p
szam, ha az — egész. Ha ——— egész, akkor az +1=
2a1 — ag 2a1 — ag ap — az 2a1 — ag
2

2@1 — az
figyelembevételével csak ugy lehet egész szam, ha 2a; —ay = 2. Ebben az esetben 3a; —2ao = 1, amibdl a1 = 3, as = 4,
az = 6 és ag = 12. Ez a szdmnégyes csak 6t jegyd szamot ad. Tehét a feladat kdvetelményeit kielégité szamnégyest
csak d = 2 esetén kereshetiink. Ebben az esetben a (8) egyenl6tlenség miatt

is az. De ez csak ugy lehet, ha

is egész, mert ay és 2a; — aq feltevésiink szerint relativ primek. Ez utébbi hanyados, az (5) egyenlGtlenség

6<a; <as <10

és d = 2 miatt a; és ag is paros szam. Tehat a; csak 6 lehet és ekkor as = 8. Ebbdl azt kapjuk, hogy as = 12, és
ayg =24. A 6, 8, 12, 24 szam négyes tehat az egyetlen, ami eleget tesz a feladat kovetelményeinek.



