A lottohuzasokat harom osztalyba soroljuk aszerint, hogy a kihuzott szamok Gsszege harommal osztva 0, 1 vagy 2
maradékot ad-e. Jelolje ezeket az osztalyokat rendre A, B és C. A feladat allitasanak bebizonyitasahoz elegendd azt
megmutatni, hogy mind a harom osztélyban ugyanannyi szamotos van. Ehhez kolesonosen egyértelmi megfeleltetést
hozunk létre az osztalyok kozott.

Elgszor megmutatjuk, hogy A és C kozott van kolesondsen egyértelmd megfeleltetés. Tartozzon az ai, ag, ..., as
sz&motos (a1 < az < ... < as) az A osztalyba, azaz Gsszegiik legyen harommal oszthat6. Feleltessiik meg ennek a
szamotosnek az a1 + 1, ag + 1, ..., as + 1 szamotost, ha as < 90, és ha as = 90, akkor pedig az 1, a3 + 1, as +

1, a3 + 1, a4 + 1 szamotost. Az igy nyert lottdszamok” Osszege vagy Ottel nagyobb vagy 85-tel kisebb, mint az
a1 + ag + ... + as; tehat harommal osztva 2 maradékot ad, és ezért C' osztalybeli. Ez a megfeleltetés kolcsondsen
egyértelmi, mert minden A osztalybeli szamo6toshoz C' osztalybeli szamotost rendel, kiilonbozékhoz kiilonbozst, és
minden C osztalybeli szdmotos hozza van rendelve egy A osztdlybelihez, nevezetesen ahhoz, amelyik eggyel kisebb
szamokbol &all, ha koztiik nem szerepelt az egyes szam, és ha szerepelt, akkor ennek a 90 felel meg. Ugyanezzel a
modszerrel a C' és B osztalyok kozott hozhatunk létre kolcsondsen egyértelmi megfeleltetést. Tehat mind a harom
osztalyban ugyanannyi szamotos van, ezért a lehetséges lottohuzésok harmadaban fordulhat els, hogy a kihtuzott
szamok Osszege harommal oszthato.

Megjegyzés. Tobben a kovetkezs hibas okoskodast talaltdk: nézziik meg, hogy a szamo6tosdkben hany darab harom-
mal osztva 0, 1 vagy 2 maradékot ado szam lehet. Az Gsszes lehetséges eset 21. (A részletes szamitasokat mell6zziik.)
Ebbél az 6sszeg akkor oszthatd harommal, ha a

0 1 2
maradékot adok szama
5 0 0
3 1 1
2 3 0
2 0 3
1 2 2
0 4 1
0 1 4

Ez 7 eset, vagyis harmadrész. Az okoskodas azért hibas, mert azt is meg kell nézni, hogy a 21 kiilonb6z6 eset
mindegyike hanyféleképpen fordulhat el§, és ennek hanyadrészét teszi ki ez a 7 eset. Ezek részletes kiszamitaséaval is
bizonyithato az allitas.



